Losningar till Kontrollskrivning 3 i SF1612 Matematik baskurs
28 september 2007 kl 13.15-14.30
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1. Om sin <2x + g) = 5 vilka varden kan da cosxz anta?

):—E<:>2x+zz—g+n27reller2x+g:

Losning: Vi har att sin <2:L' + z 5 3

3
2
—% + n27 (n godtyckligt heltal).
Vi har alltsa tva mojligheter:

ANTINGEN ar 2z + % = —% + n27 (n godtyckligt heltal), och i sa fall ser vi att

x = —g + nm (n godtyckligt heltal) och foljaktligen cosx = £1/2,

2
ELLER OCKSA &r 2z + g = —?ﬂ + n27m (n godtyckligt heltal), och i sa fall ser vi
att © = —m/2 4+ nm (n godtyckligt heltal) och foljaktligen cosz = 0.

Vi ser att de véirden cosz kan anta &r 0 och 1/2 och —1/2.

SVar: De viirden cosz kan anta &r 0 och 1/2 och —1/2.

2. Bevisa med hjialp av induktion att 7" + 5 dr jamnt delbart med 6
for alla heltal n > 1.

Losning: Steg 1, bassteget. Om n = 1 géller att 7" +5 = 7+ 5 = 12 vilket uppenbart
ar jamnt delbart med 6.

Steg 2, induktionssteget. Anta att 77 + 5 ar jdmnt delbart med 6 for nagot heltal
p > 1. I sa fall géller att 777! + 5 = 7(77 4+ 5) — 30 vilket da ocksa maste vara jaimnt
delbart med 6 eftersom den sista termen, 30, uppenbart &r det och i den forsta
termen #r parentesen det enligt vart antagande. Vi har alltsa visat i detta steg att
OM 77 4+ 5 &r jamnt delbart med 6 for nagot p SA MASTE OCKSA 77! 4 5 vara
jamnt delbart med 6.

Slutsats: Det foljer att 7" 4 5 &r jamnt delbart med 6 for alla heltal n > 1.



Berikna foljande. OBS: endast svar krédvs! Pa uppgifterna C och
D ska svaret ges pa rektangulidr form (alltsa inte polir form).

7
A. arctan(tan —W) = %
1 2v?2
B. cos(arcsin §) = %_

12
C. (—1 +z'\/§) — 4096
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