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Matematik Baskurs

1. Berakna cos <47117T).

Svar: 1/2
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2. Finn alla reella tal x som loser ekvationen cosxz = 7

Svar: x = +m/3 + n2m, n godtyckligt heltal.
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3. Finn alla reella tal x som loser ekvationen sinxz = 3

Svar: © = /6 +n2m, n godtyckligt heltal eller z = 57 /6 +n2m, n godtyckligt heltal.
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4.  Finn alla reella tal x som loser ekvationen cos(4z + %) = cos(—Tﬂ).

Svar: x = 7/12 + nxw/2, n godtyckligt heltal eller x = 7/4 + nn/2, n godtyckligt
heltal.

5. Utga fran formeln cos(u — v) = cosucosv + sinusinv och hérled formeln
sin?v = (1 — cos 2v)/2.

6. Lat z = /3 + i. Skriv z pa polir form och beriikna sedan z'* och 1/2%.
Svaren ska ges pa formen a + ib.

Svar: z = 2¢"/% och 210 = 1024¢!%7/6 = 512 —512v/3i och 1/2* = —1/32 — (/3/32)i

7. Om z #r som i féregaende uppgift och w = 2i, vad ir realdelen av w?/27?



Svar: —2

8.  Bestdm cosv och tanv om 7/2 < v < 7 och sinv = 1/7.

Svar: cosv = —\/4_8/7 och tanv = —1/\/4_8

9. Bestdm cosz om sin’x = 1/3 och 7/2 < 2 < 7.

Svar: —/2/3

10.  Skriv upp exakt fem olika l6sningar till ekvationen sin 3z = —1/v/2.

Svar: Vélj till exempel fem av losningarna © = —m/12 + k27/3, k heltal (det finns
dnnu fler). Dvs sitt in fem olika specifika heltal istéllet for k.

11. Los ekvationen sin 2x = cos x.

Svar: x = w/2 + km, k heltal, eller © = 7/6 4+ k27, k heltal, eller x = 57/6 + k2, k
heltal

12.  Bestam det storsta och det minsta véirde som uttrycket a cos x + bsin x kan
ta. Svaret kommer forstas att innehalla de rella talen a och b.

Svar: va? 4+ b? ar storsta och —v/a? 4 b2 4r minsta virdet.

13.  Bevisa med induktion att 4%"*! + 327" &r jamnt delbart med 13 for alla
positiva heltal n.

14. Vi definierar en foljd av tal, aq, as, az... genom att forst sitta a; = 1
och darefter for alla heltal n > 1 sétta a,11 = 3a,/(a, + 1). Bevisa med
induktion att a,, < 2 for alla heltal n > 1.



