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Dubbeltrubbel

1. Beräkna integralen

∫
D

(2x + 3y) dxdy där

D = {(x, y) : 0 ≤ x ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 4}

2. Är funktionen f(x, y) = xyecos (x3−y)−√y integrerbar p̊a det omr̊ade D som
definieras i föreg̊aende uppgift? Motivera svaret noga.

3. Beräkna integralen

∫
D

(x2 + 3xy) dxdy där

D = {(x, y) : 1 ≤ x ≤ 2, 2 ≤ y ≤ 3}.

4. Beräkna integralen

∫
D

(x + y) dxdy där

D = {(x, y) : 0 ≤ x ≤ 1, 0 ≤ y ≤ x}.

5. Beräkna integralen

∫
D

(x2 + 5y) dxdy där D är triangeln med hörn i (0, 0),

(1, 0) och (1, 3).

6. Beräkna integralen

∫
D

x2 dxdy där D är det begränsade omr̊ade som inne-

sluts av kurvorna y = x och y = x2.

7. Beräkna integralen

∫
D

sin (x + 2y) dxdy där

D = {(x, y) : 0 ≤ x ≤ π, 0 ≤ y ≤ π/4}.



8. Beräkna integralen

∫
D

x

y
ey dxdy där D ges av x2 ≤ y ≤ x.

9. Beräkna integralen

∫
D

1

1 + x + 2y
dxdy där D är det ändliga omr̊ade i första

kvadranten som begränsas av linjen x = 1 och kurvan y2 = x.

10. Beräkna integralen

∫
D

x2+y2 dxdy där D är enhetscirkelskivan x2+y2 ≤ 1.

11. Beräkna integralen

∫
D

√
x2 + y2 dxdy där D = {(x, y) : x2+y2 ≤ 4, x ≥ 0}.

12. Beräkna integralen

∫
D

y2 dxdy där D = {(x, y) : 9x2 + 4y2 ≤ 1, x ≥ 0}.

13. Beräkna, eller p̊avisa divergensen av, integralen

∫
D

1

x
dxdy där

D = {(x, y) : 0 ≤ xy ≤ 1, x > 1}.

14. Beräkna, eller p̊avisa divergensen av, integralen

∫
D

1

(x + 1)(y + 1)
dxdy där

D = {(x, y) : 0 ≤ y ≤ x, x ≥ 0}.

Trippelfippel

15. Beräkna integralen

∫
D

y2 + 2xz dxdydz där

D = {(x, y, z) : 0 ≤ x ≤ 1, 0 ≤ y ≤ 1, 1 ≤ z ≤ 2}.

16. Beräkna integralen

∫
D

z dxdydz där

D = {(x, y, z) : x + y ≤ 1, 0 ≤ z ≤ 1− y2, x ≥ 0, y ≥ 0}.

17. Beräkna integralen

∫
D

√
(x2 + y2 + z2) dxdydz där D är halvklotet

{(x, y, z) : x2 + y2 + z2 ≤ 4, z ≥ 0}.


