Uppgifter infor KS 5 den 12 maj 2009. Matematik II for CL.

Berikna foljande dubbelintegraler:

1. a) ff(x+y)dxdy ,0ver kvadraten 2=<x=<3,0=<y=<l
D

. 4 4
b siny+ ycosx)dxdy ddiDgesavO<sx<s— ,0sy=<—
)fo( y+ycosx)dxdy daD g : =2
c) ffxycos(x2+y2)dxdy over 0s<x=<+lm ,Osysw/; .
D
2. a) ff(xy+y2)dxdy, diDgesavO0=x=<1,0=sy=x
D

b) ffdxdy ,D definieras genom 2<x+y=<6, x’<y och x=0 .
D

c) f f 4/ xydxdy , 6ver fyrhorningen med hornen i punkterna (1,1), (2,2), (1,2) och (2,4).
D

d) jdy}ycosxsdx
0y

e) ffyw/;dxdy ,D gesav x=0, y=x? och y=2-x’
D
3. a) ff\/x2+y2dxdy dd D gesav x’+y’<1, x=0, y=0 .
D

b) ff1/x2+y2dxdy diDgesav x’+y° <y, x=0
D

2

1
c —— dxdy did Dgesav 1<9x*+4y><4 .
)fuf(x Fyr 8 Y

4. a) f f (x - y)*sin’(x + y)dxdy over kvadraten med hoérn (,0), 27,7), (w,27) och
D

0,7) .

b) ff—e)§+y2 “dxdy ,Dgesav 1=sx’+y’<2,0=x-y=l1
x4y

ff (x+y)° —=—=>—dxdy ®ver cirkelskivan x*+y’ =<1
1+ x°+y?



Berikna foljande integraler:

S5a) fff(l+l+l)dxdydz dirK drkuben l<sx<a, lsy=<a och l=sz=<a .
k X Y Z

b) fffxyzdxdydz , Kgesav O<sy=<l-x, O=<sz=<l-x-y och O=sx=<l
K

dxdydz .
C , K begridnsas av koordinatplanen och x+y+z=1 .
)fff(1+x+y+z) £ p X+y+z

d) fff(1+ x>+ y° + 25 'dxdydz , 6ver klotet x”+y?+7° <1
K

e) fff(x2 + y2 -7%) dxdydz ,over klotet  x* + y2 +72 <1
K

6.Berikna arean av det omrade som begrinsas av foljande kurvor:
a) (x-y) +x’=d’
b) xy=4, xy=8, y=x och y=2x (x>1)

c) y’=2x, y*=4x,x>=2y och x*=4y.

7. Beridkna volymen av den kropp som begrinsas av
a) planen x-2y+z=1 ,2x-y+z=0,x=0 och y=0.
b) cylindern x°+ y* =4 , paraboloiden z=x"+y> och planet z=0 .

¢) cylindern y =z” samtplanen x=0, x=1 och y=1 .

8. Beriikna foljande generaliserade multipelintegraler:

a) ff%dxdy, Dgesav x=1, Osxy=l .
D

X
b dxdy, Dgesav x>0, =1 .
)g(1+x2)(1+x2y2> vo U8 v



9. a) Berikna linjeintegralen f yxdx + x*dy frén (0,0) till (1,1) lsings parabeln y = x*
r
b)Berikna kurvintegralen f ydx — xdy lings x*+y*=1 fran (1,0) till (0,1)
r

¢) Berikna f M

— ldngs x+2y=1+y® frén (1,0) till (0,1) .
r (x+y)

d) Berdkna f(x4 —y)dx + (x* + y*)dy lings parabeln y = x” fran (-1,1) till (1,1) och linjen
r

y=1 fran (1,1) till (-1,1).

e) Beriikna f (x* + yHdx + (x> = y*)dy i positiv led runt kvadraten med hornen (x1,+1) .
T

dx + (y-3x)dy
(x+y)°

f) Berikna f Gy=x) i positiv led frén lings x*+y> =1 fran (1,0) till
r

0,1

g) Berikna f (e*cosx — y)dx + (2xy +arctany*)dy tagen i positiv led lings randen till
r

2

omridet x*-3=ys= x?
i i =2-2¢
h) Berikna f(cosxln(x +y)+ sinx )dx + ( 2 S+ S x )dy lidngs kurvan * 5
- X+Yy 4+y° x+y y =2t

fran (2,0) till (0,2) dvs for O=<t<1

1) Beridkna f (yv- %sin y)dx + xdy dar T l6per fran (0,0) till (1,%) langs kurvan y =
r

arcsinx.
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