Léixa tlll Modul4 KS4 =tre obetydlist iindrade tal kommer att viiljas ur de
nedanstiende foreslagna talen

Léaxal9 till foreldasning19

1. Vilka av foljande matriser & ON-diagonaliserbara?
532 0-1-1
a. —4-2 2. b. -1 0 -1].
220 -1 -1 2
1 1-1
2. Visaatt matrisen 4=|2 0 —1| &r diagonaliserbar och bestdm A410.
1-1 0
3. Undersok om A é&r diagonaliserbar. Om sa ér fallet bestdm matris P som
diagonaliserar matrisen 4 och ange P-1AP.
1 02 1 02 1 0-1
a. A=0 1 1/. b. A=(0 1 1]. c. A= 0 2 0
113 1-3 3 -1 0 1
Svar:
1. b men inte a.

2.

3.

512 512 512
A10=1511 513 512,
-1 1 0
2 -2 -1 400
aTex P=|1 -1 1|, P14P=|0 0 0
310 001
b. Ej diagonaliserbar.
1 01 000
c.Tex P=|0 1 0|, P14P=|0 2 O
1 0-1 002



Laxa20 till foreldasning20

4. Skriv pa huvudaxelform och bestdm vilken typ av kurva i R2 som ges av ekvationen

a. 6x% —4xy +9y2 =5,
b. 4xy +3y2 = 1.
C. 2y2 +4xy —x2 = 1.

5. Berikna arean innanfor ellipsen 2x2 + 4xy + 5y2 = 1. Det anses ként att arean innanfor
ellipsen x2/a? + y2/b2 = 1 ar lika med mab.
6.  Bestim kortaste avstindet fran origo till den kurva i R? som ges av ekvationen

2x2 —4xy —y2=1.

Svar:
4 a. 2x2+y2=1, ellips.

b. 4x% — y2 = 1, hyperbel.
c. 3x2—-2y? =1, hyperbel.

5. n/\/g.
6. 1A[3 .
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7. Visa med induktion att 47— 1 dr jamnt delbart med 3 for n=1, 2, 3, ....

8. Visa med induktion att 117 — 1 &r jimnt delbart med 5 for n=1,2, 3, ... .

9. Visa med induktionatt 1-4+2-7+3-10+ ... +n(Bn+1)=n(n+1)?
for n=1,2,3,....

10. Visa med induktion att 13 +33+53+ ...+ (2n—1)3=2n%—n2 for
n=1,2,3,....



Laxal22 till foreldsning22
11. Skriv pé formen a + bi, ddr a och b ir reella,

. . 1+2i 3i
: +1)(1 -2i)% : +
a. @+nd-2y b T4 TTra
12. Los ekvationerna
a.2-1)z=3+1. b. Q2+1)z =1+3i c. (2+i)z +iz=2-2i.
13.  Skriv pa polér form
. . N4
L 22001+ i3) b, a3+ ;2
(12 - 2i)i (1-1)
14 Los ekvationen
a. z4+4=0. b. (z—-1)¥3+8i=0.
Svar:
11. a. -2-11i b. 1+i.
12. a. 1+1. b. 1-1i c. 1+2i
13. a.\/z(cos /4 +isinm/4) . b. 18(cos(—7m/6) + i sin(—7m/6)).

14, al-+i l—i,—1+1i,-1—i. b1 +3 —i, 1-3 —i, 1 +2i.
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15. Anvind kvadratkompletterings metod for att bestdma alla komplexa tal som uppfyller
ekvationen

Z—z+1-i=0.
( se foreldsning 23)

16. Man vetatt z=1+1 &r en rot till den nedanstdende ekvationen. Bestdm de vriga
rotterna.
a. Z+(@E1-i)z2+z-1-1=0
b. z23-522+8z-6=0.

( se foreldsning 23)

17. Bestdm talet a si att ekvationen z3 —az2 —2iz+a+ 51=0 férroten z = a. Bestim de
ovriga rotterna

( se foreldsning 23)

Svar
15.z,=1+i, z,=—i.
16. a. +
b. 3,1+1.

17. a=2-1.De dvrigarotternadr 1+1 och -1 —1.






