KTH Matematik

Extra uppgifter i SF1625 Envariabelanalys

1. Antag att f &r kontinuerlig pa intervallet [0, 1]. Hur ska konstanten k véljas
1

for att / (f(x) — k)* dz ska bli sa litet som mojligt?
0

2. A. Skissera grafen till funktionen f(z) = arccosz. Ange definitionsméngd
och vérdeméngd.
B. Berikna derivatan av funktionen g(x) = arcsin x°.

1
C. Berédkna tan(arccos —=).
( \/5)

3. Betrakta differentialekvationen y'(z) = 3 + cosy(z) + cosz. Det dr ett
faktum att varje 16sning y(x) till denna differentialekvation uppfyller att
lim, . y(z) = oco. Varfor?

o0 -

i
4. Om man approximerar serien Z — 73
— 142k

ar det da sikert att a,bsolutbelo_ppet av felet dr mindre &n 1073 ?

med dess nionde partialsumma —

5. A. Formulera och bevisa integralkalkylens huvudsats.

B. Beréikna ¢'(z) om g(z) = Otanw V2 +1dt med 0 < x < /2.

6. Lat h(x) = arcsinx. S6k en punkt £ som uppfyller villkoret i differential-
kalkylens medelvirdessats pa intervallet [0, 1].

7. En partikel ror sig lings ellipsen 22 + 2y? = 6. Bestdm hur fort partikeln
ror sig vertikalt om den ror sig med hastighet 2 at vénster i punkten (2, 1).

At vilket hall rér sig partikeln i hojdled?

8. A. Rita en figur och forklara vad som menas med undersumma, 6versumma
och Riemannsumma for en funktion pa ett intervall. Alla beteckningar du
infor ska forklaras.
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