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Inga hjälpmedel till̊atna.

1) (3p) L̊at
u(x, y) = sin(x2 − y2) cosh(2xy).

Finns det en funktion f(x + iy) = u(x, y) + iv(x, y), där v är en reellvärd
funktion, s̊adan att f är analytisk i hela det komplexa talplanet. Bestäm i s̊a
fall alla s̊adana funktioner f .

2) (3p) Betrakta principalgrenen av funktionen

f(z) = z7/3.

Beräkna f ′(−i) p̊a formen a + ib, där a och b är reella tal.

3) (3p) Beräkna den komplexa linjeintegralen∫
C

sin z

z2 + 1
dz,

där C är cirkeln |z − i| = 1 omlupen i positiv led (moturs).


