
TRÄNINGS Kontrollskrivning 3 (Modul 4) och 4 (Modul 5) SF1602 HT2013

Namn: Personnummer:

Hemligt Namn (För anonym resultatrapportering):

Program:

Hjälpmedel: Papper, penna, miniräknare och formelsamlingen Beta.

Totalt 12 poäng per KS. För godkänt krävs 8 poäng.

Kontrollskrivning 3

Uppgift 1 [KS3]:

a) Antag att f(x) är integrerbar på [−1, 1]. Hur de�nieras talet
∫ 1

−1 f(x)dx.
[Ange definitionen] (1 poäng)

b) För vilka tal α är
∫ 1

0
|x|αdx konvergent?

[Ange alla α, ingen motivering krävs] (1 poäng)

c) Låt f(x) = ecos(x)+7 arctan(x)
x2+3 . Avgör om

∫∞
1
f(x)dx är konvergent eller divergent.

[Fullständig motivering krävs, du får dock fritt referera till kända satser.] (4 poäng)

Svar:

Var god vänd.



Uppgift 2 [KS3]:

a) Låt f(x) =
∫ ex
0

ln(t)dt. Vad är f ′(x)?
[Ange f ′, ingen motivering krävs.] (1 poäng)

b) Om f(x) är kontinuerlig på [0, 2] och
∫ 2

0
f(x)dx = 8 �nns det då ett tal x0 så att f(x0) = 4?

[Svara Ja, Nej eller �Omöjligt att avgöra�, ingen motivering krävs.] (1 poäng)

c) Bestäm det tal a ∈ [0, 3] så att
∫ a
0

(x2+4) cos(x)
(x2+1)(x+6) dx antar sitt största värde.

[Fullständig motivering krävs.] (4 poäng)

Svar:

Var god vänd.



Kontrollskrivning 4

Uppgift 1 [KS4]:

a) Låt (x(t), y(t)), 0 ≤ t ≤ 1 vara en parameterframställning av en kurva Γ i planet, x(t) och y(t) antas vara

kontinuerligt deriverbara i parameterintervallet [0, 1]. Hur de�nieras längden av kurvan?

[Ange definitionen] (1 poäng)

b) Hur många av följande serier är konvergenta:
∑∞
n=1

1
5n ,

∑∞
n=1

1
n2 ,

∑∞
n=1

−1
(n+3)4 ,

∑∞
n=8

1√
n−5+12

och
∑∞
n=1 e

−n?

[Svara med ett tal 0,1,2,...,5, ingen motivering krävs] (1 poäng)

c) Bestäm ytan som fås då grafen av f(x) = ex, 0 ≤ x ≤ 1 roteras ett varv kring x−axeln.
[Fullständig motivering krävs, du får dock fritt referera till kända satser.] (4 poäng)

Svar:

Var god vänd.



Uppgift 2 [KS4]:
a) Ange två konstanter a och b så att alla lösningar till y′′(x) + ay′(x) + by(x) = 0 uppfyller limx→∞ y(x) = 0.

[Ange konstanterna, ingen motivering krävs.] (1 poäng)

b) Kan man skriva lösningen till y′(x) + (y(x))2 = sin(x) som y(x) = yh(x) + yp(x) där yh är en allmän lösning

till den homogena ekvationen y′(x) + (y(x))2 = 0 och yp(x) en lösning till y′p(x) + (yp(x))2 = sin(x).
[Svara Ja, Nej eller �omöjligt att avgöra�, ingen motivering krävs.] (1 poäng)

c) Lös di�erential ekvationen xy′(x) + 3y(x) = ln(x), x > 0 och y(1) = 1.
[Fullständig motivering krävs, du får dock fritt referera till kända satser.] (4 poäng)

Svar:

Slut.


