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Kontrollskrivning pa kursen Linjir algebra, SF1604, den 10 november 2014 kil
15:30-17:00.

Jourhavande ldrare: Par Kurlberg
OBS: Inga hjalpmedel &r tillatna pa tentamensskrivningen.
Uppgifter

1. (3p) Definiera en linjir avbildning 7" : P, — R? genom

Bestam en bas for ker(7'), och beskriv range(T).

T &r linjdr, och vi ser att range(7) C Span((1,1)"). Eftersom 7'(1) = (1,1)" géller
likhet.

Vi har sett att range(7") har dimension ett, saledes har ker(7) dimension tva. Ef-
tersom T'(t —1) = T((t —1)?) = 0 och t — 1, (t — 1)? &r oberoende (polynom av olika
gradtal dr oberoende) ér {t — 1, (¢ — 1)*} en bas.

2. (3p) De forsta fyra Laguerre-polynomen ges av po(t) = 1, pi(t) = 1 — ¢, pa(t) =
2 — 4t + 1%, samt ps(t) = —18t + 9t — 3. Givet att B = (po(t), p1(t), p2(t), p3(t)) ar
en bas for Ps, bestéim koordinatvektorn for p(t) = 7 — 8t + 3t* relativt basen B.
Vi vill uttrycka p(t) som en linjirkombination av py, . . ., p3, men eftersom p har grad
tva ser vi att p € Span(pg, p1,p2). For att hitta koefficienter infor vi standardbasen
{1,t,1?} pa Py, och far foljande (augmenterade) matris:

11 2 7
0 -1 0 -8
2 -4 1 3

som, efter radoperationer, har 16sningen = = (5 — 4 3)".
Saledes ér [plp = (5 —4 3 0)".

3. (3p) Visa att om |z| < 1 och |w| < 1 foljer att

Z—Ww

<L
1—zw’

Gammal inldmningsuppgift!




