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DEL A
1.

0 0 0

ge_9 222 cosxy = 2V/2 x cos xy—\/ixzy sinzy = 2n—n/4

Or dy Ox
2.

23y

3.  Med lagrangemultiplikatorn A blir uttrycket z = 4x + 3y + A\(2? + y* — 4), varav

%:4+2>\x:0 %=3+2Ay=0
ox dy

dar elimination av A ger sambandet
4y =3z = v =18/5,y = £6/5

och z =8/5,y = 6/5 ger maximivérdet 10.

Volymen innanfor bade paraboloid och kub ges av dubbelintegralen 6ver en kvarts

enhetscirkel av
//(1—z)d:cdy:/ / (1 —rHrdrdp = -
0 0 8

Den del av enhetskuben som &r utanfér paraboloiden har alltsa volymen 1 — /8.

e 1 e 1
Léngden :/ ,/—2+4+4t2dt:/ (242)dt = €2
1 Vi 1 t

Greens formel ger [ [(3z% + 3y?) dz dy 6ver enhetscirkeln och polédra koordinater
ger genast svaret 3w /2.

d =axyz —y? + 17

Eftersom div F = 4 och halvsférens volym &r 27/3 ger Gauss sats totalflodet 87/3
ut ur halvsfiren. Men genom bottnen flodar det in 7 (F har z-komponenten 1 och
cirkelytan har arean ) s& flodet ut genom den buktiga ytan méaste vara 117/3.



10.

11.

12.

DEL B
Lagrangemultiplikatorer ger v = x* +y?+ 22 + A(x? +y* — 2) + u(r + y + 2) varav

@ =2x4+2 \z+pu =0 @ =2y+2 \y+p =0 @ =22—Ap=0
ox dy 0z

dér elimination av A och p ger tva 1osningar, ndmligen minpunkten (2,2, 8) och
maxpunkten (—3, —3,18).

Kasta forst om integrationsordningen!

/OO 2 dy = 1
0 3

2w 27/3

Medelh6jden =
97

2

Differentiering ger tangentplanets ekvation
2rzdr + 22 dz + e dz = 2y dy

och i punkten (1,1,0) géller alltsd dz = dy. Riktningsderivata i ¢-riktningen
betyder att dx = 0.8dt, dy = 0.6dt varav dz/dt = 0.6.



