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1. Differentiering ger tangentplanets ekvation
2vdx + 2y dy = 4z dz, alltsa 4dzx + 6dy — 12dz =0

Normalvektorn (4,6, —12) har laingden /16 + 36 + 144 = 14 sa normalriktningen
ar (2/7,3/7,—6/7).
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3.  Andragradsuttrycken 2x — 22 och 4y — ? har maximum for z = 1,y = 2. Alltsa
finns maximum i punkten (1,2) dér funktionsvirdet 5 och minimum i nagot av
hornen. Prévning visar att bade origo och (3,3) ger minimivérdet 0.
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Svaret blir alltsa /2.

5.  Strickan ar v/3, och med parametriseringen @ = t,y = t,z = —t,0 < ¢t < 1 blir
medelvardet
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6.  Greens formel ger

//(2 +siny — siny) dx dy = 2 - cirkelarean = 187

7.  Eftersom div F = 322 4 3y? + 322 blir totala utflodet
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8.  Enligt formeln ar arean
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DEL B
9.  Derivatorna av lagrangefunktionen L = 7rv/h? + r2 + A(wr?h — 3/2) ska bli noll.
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5 = TVh? +r24+7r/Vh? +r2+X2mrh =0, = mrh/Vh? + 12+ Amr® =0
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Elimination av \ ger h = rv/2
10. Kastar man om integrationsordningen far man
/ dx/ Sy dy = / sinzdr = 2
0 o 0
11. Vi rdknar pa en enhetssfar och anvinder rymdpoléra koordinater.
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Dividera med volymen for att fa medelviardet 1/4. Medelavstandet ar alltsa en
fjirdedel av radien (mindre d&n man skulle tro).
12.  Greens formel ger

//(1—2x2—2y2)dxdy://(1—2r2)rdrdgo

Storsta virdet fas om man integrerar éver cirkelytan 1 — 2r? > 0, dvs ett varv
runt origo lings cirkeln med radien 1/v/2.



