KTH Matematik

Tentamen i envariabelanalys, SF1644, for Bio och K samt I
tisdagen den 3 juni 2008, kl. 14.00 - 19.00.

Inga hjalpmedel tillatna.

For betyg E (godként) kravs minst 16 podng inklusive bonuspoéng.

Om 14p uppnas finns méjlighet ett komplettera. Kontakta i sa fall kursledare.
Samtliga behandlade uppgifter skall forses med utforliga motiveringar.
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2. Bestdm den allménna losningen till differentialekvationen y”+2y = 1. (3p)

3. Bestdm gransvérdet lim (\/z + vz — ). (3p)
_ x

4. Visa att — >Inz, x> 0. (3p)
e

5. Bestam volymen av den rotationskropp som bildas da ytan definierad av

0<y< , x >5, roterar omkring x-axeln. (3p)
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6. Bestam integralen I, = / arctan (nx)dr, n=1,23,....

0
Bestam aven gransvérdet lim 1,,. (4p)
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Alternativ uppgift 6. Genomfor intervallhalveringsmetoden med tre iter-
ationer for att approximera v/3. (4p)

V.g. vand!



7. Bestam gransvardet lim nln (n j—_ Z) , dar a och b ar godtyckliga reella
n—oo n

tal. (4p)

8. MacLaurinutveckla till och med andragradstermen den deriverbara funk-
tion y(x) som definieras av ekvationen y" + zy + 22 = 1 och villkoret
y(0) =1. ( n &r ett positivt heltal ).

Jamfor dessutom i fallen n = 1 och n = 2 den erhallna utvecklingen med
funktionen y(z) som i dessa fall kan bestdmmas explicit. (4p)

9. Undersok om foljande generaliserade integraler ar konvergenta eller diver-
genta.

U ng * lnx * lnzx
a dr, b ——— dx, ¢ — dx. 4
N R (4p)

10. Visa att 2z — 2% > sin (%), 0<ax<2. (4p)



