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3.

y" + 8y + 16y = 2x + 1.

yn > +8r+16 = (r +4)>=0, 7= —4 dubbelrot.
yn = (Ax + B)e ™.

yp Ansétt yp =ax +b, yp=a, yph=0.
0+8a+ 16(ax+b) =2x+1 ger 16a=2, a=1/8.
och 8a+16b=1, 1+16b=1, b=0.
, x
Alltsa yp =3

y = (Az + B)e ™ + g

V.g. vand!
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eftersom  limzIn|z| = 0.
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Kurvan definieras av 22y® — 3y? = 12.

Punkten (—1,2) ligger pa kurvan.

Implicit derivering av kurvans ekvation ger:
2a12+a2-3y%y —322y? —3-2yy’ = 0

I punkten (—1,2) : —16+ 12y/(—1) — 12 — (—4)y'(—1) =0,
16y/(—1) =28, y/(—1) =7/4.

Tangentens ekvation i (—1,2) ar alltsa y—2=71(z+1).




7. f(z) =3(2* =4z +1)In (1 + 2?) — 4arctanz — % + 4z.

Lokala extremvarden skall bestammas.
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fl(x)y=0forz=20chz=0. (In(1+2*) =0, 1+22=1, z=0).

Man far foljande teckentabell:
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x = 2 ger alltsa lokalt minimum.

3
Jmin = f(2) = —51In5 — 4arctan 2 + 6.
(x = 0 ger inflexionspunkt.)

8. Fdljande pastaende P(n) skall visas gélla for n = 1,2,3, ....:
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Antag att P(m) ar sant och forsok visa att da ocksa P(m + 1) &r sant.
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V.g. vand!
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Alltsa, P(M) = P(m + 1).

Alltsa géller P(n) for n =1,2,3, ....
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skall uppfylla fyra givna villkor.
Vi visar att for exempelvis f(x), definierad nedan , uppfylls alla villkor:

F(x) = / (=2)dt = =2z, for0<az<I1.
0

F(z) = —2—|—/ 2dt = —24+2(x—1) =22—4, 1<z <2
1

Frin =F(1) = =2
och slutligen att F'(z) inte ar deriverbar i x = 1, eftersom F’ (1) = —2 #
Fi(1)=2.
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I ar inte generaliserad eftersom integranden ar begransad nara x = 0
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vilket konvergerar eftersom bada termerna i gransvardet konvergerar:
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