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1. Implicit givna funktioner

L̊at f(x, y) vara en funktion av tv̊a variabler. Om niv̊akrvan f(x, y) = C har
en lösning y = y(x), d,v,s kurvan kan beskrivas som grafen av functionen y(x), d̊a
säger vi att funktionen implicit definierar funktionen y(x).

Theorem 1.1. ( Implicit funktionssats i tv̊a variabler)
L̊at F (x, y) ∈ C1(D), och l̊at (a, b) vara en punkt p̊a niv̊akurvan F (x, y) = C. Om

∂F

∂y
(a, b) 6= 0

s̊a finns en öppen omgivning U av (a, b) s̊adan att restriktionen av niv̊akurvan till
U implicit definerar en C1 funktion y = f(x), och

f ′(x) = −
∂F
∂x (x, f(x))
∂F
∂y (x, f(x))

.

P̊a likande sätt:

Theorem 1.2. ( Implicit funktionssats i tre variabler)
L̊at F (x, y, z) ∈ C1(D), och l̊at (a, b, c) vara en punkt p̊a niv̊akurvan F (x, y, z) =
C. Om

∂F

∂z
(a, b, c) 6= 0

s̊a finns en öppen omgivning U av (a, b, c) s̊adan att restriktionen av niv̊akurvan
till U implicit definerar en C1 funktion y = f(x, y), och

∂f

∂x
(x, y) = −

∂F
∂x (x, y, f(x, y))
∂F
∂z (x, y, f(x, y))

.

∂f

∂y
(x, y) = −

∂F
∂y (x, y, f(x, y))
∂F
∂z (x, y, f(x, y))

.
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2. Skärning av tv̊a niv̊aytor

L̊at F (x, y, z), G(x, y, z) vara tv̊a differentierbara funktioner och (a, b, c) vara en
punkt p̊a skärningen: {

F (x, y, z) = C
G(x, y, z) = D

Om det

(
∂F
∂x (a, b, c) ∂F

∂y (a, b, c)
∂G
∂x (a, b, c) ∂G

∂y (a, b, c)

)
6= 0

D̊a finns en omgivning av (a, b, c) i vilket systemet implicit definierar tv̊a funktioner
av kass C1, x = f(z), y = g(z), s̊adana att x = f(t)

y = g(t)
z = t

implicit parametriserar skärning kurvan.


