Losningsforslag till Lappskrivning 3 i 5B1121 Matematik baskurs
10 oktober 2005 kl 10.15-11.15
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1. Berikna summan Z(Sk — 50).
k=3

Losning: Detta ar en aritmetisk summa. Summan &r antalet termer ganger me-
delvardet av forsta och sista termen, dvs i vart fall:

102
9 — 50 + 306 — 50
> " (3k — 50) = 100 + = 10750.

2
k=3

Svar: 10750

10
2. Om polynomet p(z) = (% — 1) skrivs pa standardform, vad blir

da koefficienten framfér 2°? Svaret Ar ett rationellt tal och ska
ges pa formen p/q, dir p och ¢ dr heltal, féorkortat sa langt som
mojligt.

Losning: Vi anvinder binomialformeln och far att a°-koefficienten ar
10\ /1Y)’
() co=-%
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3. Bevisa att 3’ +2j + 3 dr jaimnt delbart med 4 for alla heltal j > 0.

63
Svar: ——

8

Losning: Vi anviinder induktion och borjar med bassteget: Om j = 0 sa ér 37 + 25 +
3=3"+2-0+3 =4 som definitivt #r delbart med 4. Nu till induktionssteget: om
3% + 2k + 3 #r jimnt delbart med 4 fér nagot heltal k > 0 sa dr 3" +2(k+1)+3 =
3(3% + 2k + 3) — 4k — 4 ocksa delbart med 4, eftersom alla termer da 4r delbara med
4. Det foljer med induktion att 3/ 4+ 2j + 3 dr jimnt delbart med 4 for alla j > 0.



