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1. Beräkna följande dubbelintegraler   

a. ( ) dxdyyx
D
∫∫ +

222 då D ges av 0,0,41 22 ≥≥≤+≤ yxyx  

b. ( )dxdyxy
D
∫∫ − 2cos då D ges av 

2
22,30

ππ +≤≤≤+≤ xyxyx  

c. ( )dxdyy
D
∫∫ +13 över ellipsskivan  1

36
9

2
2 ≤+ y

x  

 

2. Beräkna (eller visa divirgens) följande generaliserade dubbelintegraler   

a. dxdy
yD

∫∫ 1
då D ges av 3,180 ≥≤≤ yxy  

b. ( ) dxdy
yxD

∫∫ + 21
1

då D ges av 20,10 ≤≤≤≤ xy  

c. dxdy
yxD

∫∫ + 22

1
då D ges av 0,0,422 ≥≥≤+ yxyx  

3. Beräkna följande dubbelintegraler   

a. ( )dxdyyx
D
∫∫ +ln då D är rektangeln med hörnen( ) ( ) ( ) ( )4,3,3,4,1,0,0,1 . 

b. dxdyyx
D
∫∫ + 22 över cirkelskivan ( ) 42 22 ≤−+ yx  



Facit 

1. a. 
4

21π
    b. π      c. π2  

 

2. a. 6    b. Divergent     c. π  

3. a. 7ln7–6    b. 256/9       



Ledtrådar 

1a. Efter den polära substitutionen ∫ ∫∫∫ =
2

0

2

1

4

π

ϕ rdrrd  

1b. Efter linjära substitutionen  −=
+=

xyv

yxu

2
, vilken medför dxdydudv 3= fås ∫ ∫∫∫ =

π π
3

0

2

0 3
cos

dv
vdu  

1c. Efter elliptiska substitutionen  =

=

ϕ
ϕ

sin6

cos
3

1

ry

rx , vilken 

medför ϕrdrddxdy 2= fås ( )∫ ∫∫∫ +=
π

ϕϕ
2

0

1

0

21sin18 rdrrd  

2a. ∫∫ ∫ ∫∞

=
3

18

0

y

y

dx
dy  

2b. ∫ ∫∫∫ ∞= −=
+

=
→→

1 2

0
020

3ln1
1

lim
1

lim
a

aa ax

dx

y

dy
 

2c. Efter den polära substitutionen ∫ ∫∫∫ =
2

0

2

0

1
π

ϕ rdr
r

d  

3a. Efter linjära substitutionen  −=
+=

yxv

yxu
, vilken medför dxdydudv 2=  fås ∫ ∫∫∫

−

=
1

1

7

1 2
ln

du
udv  

3b. Efter den polära substitutionen ∫ ∫∫∫ =
π ϕ

ϕ
0

sin4

0

2drrd . Använd sedan formeln 

4

3sinsin3
sin3 ϕϕϕ −=  


