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Berdkna linjeintegralen Jy ds da T'" &r parabelbagen x = \/5y2 mellan punkterna
r

(0,0) och (V2,1).

Berikna linjeintegralen J. Vx2 +y2+22ds d4d T' 4&r striackan mellan punkterna (0,0,0)
r
och (a,b,c).

Beridkna linjeintegralen ny ds da I' &r kvartscirkeln x2 +y2 = 1 1 forsta kvadranten.
r

Berdkna ytintegralen JJ flx,y,z) dS da
S

a. flx,y,z) =z och S &r den del av planet x +y +z = 1 som uppfyller x2 +y2< 1.
b. flx,y,z2)=y +2z och S &r den del av planet 2x + 3y + 6z = 12 som ligger i forsta
oktanten (x >0, y >0, z 20).

c. flxyz)=x+y+z och S definieras av x2+y2=9, 0<z<2, x>0.

Betrakta funktionen f(x,y,z) =xy + x2z + yz2. Ange vilka av foljande uttryck som har
mening och berdkna dem:

a. div rot f b. div grad f c. grad rot f
d. grad div f e. rot grad f f. rot div f.

Betrakta vektorfiltet F = (x3 —y3, 3yz, y3 + 23). Ange vilka av foljande uttryck som har
mening och berdkna dem:

a. grad div rot F b. grad rot div F c. div grad rot F
d. div grad div F e. rot div grad F f. rot rot rot F.
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a. V3.
b 112/3.
c. 36 + 671

Fé6ljande har mening:

b. div grad f = 2y + 2z.
e. rot grad f = (0,0,0).
Fé6ljande har mening:

a. grad div rot F =0

d. div grad div F = 12

f. rot rot rot F = (—6,0,-6).



Dagens 17/5

1. Berdkna linjeintegralen

a. J(x2+y2)ds, did T gesav x=4t—-1, y=3t+1, -1<¢t<1.
r

b. J(2x +x2 - 9y)ds, da T parabelbigen 9y = x2 mellan punkterna (0,0) och (6,4).

r
c. '[Mgdx, dd T' &r kvartscirkeln x2 +y2=1, x>0, y >0 fran (1,0) till (0,1).
X+ 2y
r

2. Berédkna ytintegralen Jj flx,y,z) dS da
S

a. sz dS diar S é&r den del av planet 2x + 2y +z =2 dir x2 +y2 <2,
S

b. '” z(x2 + y2)dS, diar S &r den halvsfiriska ytan x2 + y2 +22=1, 2 >0.
S

3. Beridkna flodesintegralen

a. ” (0,0,z) - 2dS diar S 4dr den del av planet x +y +z =2 dir x2 +y2 < 1.
S
Enhetsnormalen # har positiv z—komponent.

b. Jj (x,y,2) -7 dS diar S é&r den totala begridsningsytan till cylindern x2 +y2<1, 0<
S
z<1 och R &r ytans utatriktade normal.

1. a. 310/3. b. 49. c. In 2.
2. a. 12m. /2.
3. a. 2m. b. 2m.

=
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1. Berdkna linjeintegralen
a. J(xy +y)ds, d& T ges av x = 3cost, y =3sint, z=4¢, 0<¢<m.
r

b. J(2x +x2-9y)ds, d& T parabelbagen 9y = x2 mellan punkterna (0,0) och (6,4).
r

2. Berdkna linjeintegralen Jx sin(x —y) dx + y cos(x —y) dy, da I' gar fran punkten (1,1)
r
till punkten (3,3) ldngs linjen x —y = 0.

3. Lat T" vara parabelbagen fran punkten (0,0) till punkten p. Bestim p sa att linjeinte-
gralen J(2x3 + y)dx + (4x —y)dy = 3.

r
4. Berikna ytintegralen JJL dir S &r ytan som ges av x2 +y2 +22 =4, x2 +
s Vx2 + y2 4+ 22
y2<1,z>0.
5. Berikna flodesintegralen JJ (rotF)-ndS, dir S &r 6vre halvan av sfiaren x2 + y2 +
S
z2 = 1, n &r den uppéatriktade normalen och F = (x + y, 2x + 2yz,y2 + z).
Svar:
1. a. 30. b 49.
2. 4,
3. (1,1).
4. 2n2-V3).
5. .



