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Version A.

5B1210-Matematik IV, for Bio2 & K2.

Lappskrivning nr 3, torsdagen den 20 oktober 2005, kl 15.15-17.15.
BETA, Mathematics Handbook ar tillatet hjalpmedel.

1. Kasta om integrationsordningen hos dubbelintegralen
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Ldsningsforslag:

‘V

1 (2« 1 |' y ] [ ]
f{ff(x’y) dy}dx [ 1 [fxy) drt dy+f [Fx.y) dx by
x=0 y= 0 % J d [ / J

y=x

SVAR: Omkastning av integrationsordningen ger féljande:
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2. Berdkna dubbelintegralenl
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dar D ges av olikheterna 1=x* +y* <4, 0=y.
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Ldsningsforslag:
- - _ x =rcosf
Infor poldra koordinater: { _ .
y=rsin0

Omradet D beskrivs i polara koordinater.
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Integrationselementet dxdy = rdrd6 .
Insattning i dubbelintegralen ger:

dxdy =fflrdrd9=ffdrd9 =Q2-Dx-0)=x
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SVAR: Den sokta dubbelintegralen blir:
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3. Berakna volymen av den andliga kropp som begridnsas av planet
2x+3y+4z=12 och koordinatplanen x=0, y=0 och z=0.

Ldsningsforslag
Volymen av den andliga kroppen ges av trippelintegralen V=fffdxdydz.
K

Vi startar med integration i z-led:
(12-2x-3y)/ 4

V=2[f{ [()dz }dxdy=i£f(l2—2x—3y)dxdy

Darefter foretages integration i y-led och slutligen i x-led:
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Hyfsning ger: V=— [ (24-8x +—)dx =—|144-4-36+ =12.
yfsning g 410( X +—)dv =7 T3

SVAR: Volymen ar 12 volymsenheter.

Anmarkning: Volymen kan aven erhallas som héjden*basytan/3,
Vilket i detta fall blir 3*(6*4/2)/3=12.
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