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1 Problem 1

En o-algebra .% ar en familj delméngder till en méngd €2 sadan att
H)0eZz.

2) Om A € .F sa giller att A* € Z.

3) Om A, Ay, ... € F sa giller att | J°, A; € Z.

Los foljande problem:

a) Visaatt (2, A, € Fom A, € Ffori=1,2,....

b) Vilken &r den minsta ténkbara o-algebran pa en méangd 27

c¢) Vilken &r den storsta tdnkbara o-algebran pa en méngd Q7

d) Hur ser o-algebran i ¢) ut om Q &ar éndlig och bara bestar av m element?
Hur manga medlemmar har den?

e) Lat .# och %, vara tva o-algebror pa en méngd Q. Bilda .# = % N %
som star for alla méngder som ingar i biagge o-algebrorna. Visa att .# &ar en
o-algebra. Ar 4 = ., U .%, sikert en o-algebra (dir alltsa ¢ bestar av alla
delméngder som ingar i .#; och/eller .%#,)?

f) Givet en uppséttning méngder S (som typiskt inte dr en o-algebra) finns
det en unik minsta o-algebra som innehaller méangderna i S7
Ledning: Ténk pa méngden av alla o-algebror som innehaller méngderna i S.

g) Lat Q = {1,2,...,9} och S besta av de tva delméngderna A = {1,2,3}
och B = {3,4,5,6}. Vad blir den minsta o-algebran som innehaller S och hur
manga delméngder innehaller den?

h) Finns det nagon oéndlig men uppriknelig o-algebra?

Forenklande antagande: Antag att det finns ett upprikneligt antal disjunkta
delméngder som ingar i o-algebran.

Lite svarare uppgift: Forsok visa att om o-algebran bestar av oéndligt manga
delméngder sa ar det forenklande antagandet sant.



