FORMLER FOR BERAKNINGAR MED SUMMATECKEN
(8) och (9) ingar i 13.3 i Formelsamlingen

Definition: (1) >0 ;=21 + 29+ ... + Ty.

(2) ¥ a-x;=aY.!, x;. Bevis: Definitionen (1) ger >0 a - x; = axy +
ars+ ...+ axr, =a(x;+xo+ ...+ x,) =ad T
Ezxempel: z;=1,1=1....,n
Yria=ayr,l=a(l+1+...+1)=a-n.

(3) ity (i +wi) = i, @i + 20, Ui
Beuvis: Definition (1) ger >0 (z; +v;) = (x1 +vy1) + (x2 +y2) + ... +
(@Tntyn) =T14+ T2+ Tty tyt+. Y = T+ 0 Y

(4) Xy (axi +by) = aXi @z + b3,y
Beuvis: Detta fas av (3) och (2).

(5) Sy (@i y:) = Sp @ + 2500 ways + S0 u7
Bevis: Anvind (z; +y;)° = 22 + 22,9 + y2 och (4) samt (2) med a = 2.

Lat 7 =1 ey Ty Da galler

(6) Xi, (4 —7) = 0.
Bevis: >0 (x; —T) = X0, x; — >, T enligt (4). Men hér har vi med
a=Ti(2)att Y ;T =Ty ", 1=T- n enligt exemplet i (2). Men T-n
= >, x; och detta ger pastaendet i (6).

(7) Xy (@ —7) - (v —7) = Xty (@ _7)3/12 i1 i (Y — 7).
Bevis: (x; — ) - (y; — 7) = (xz - x) — (z; — ™) - g. Da fas enligt (4)
T) -y — >y (v, —T) - y. Men
R Z 1 (x4 ) och da ger
— 7)Y Analogt tar vi fram

att 5L, (2 — ) - (i — ) = (:v
med a =7 i (2) fas att Y1, (9% ) y=
i (@

(6) att 335, (v —7) - (4 —Y) =

den andra likheten.



(8) Xiiy (zi —T) - (yi — ) = XLy wiyi — nTy.
Beuis: Utveckla t.ex. > | x; (y; — 7) 1 hogra ledet av (7) och anvénd
(2) och definitionen pa .

(9) Sy (2 —7)° = S a7 — na”.
Bevis: Ur (5) fas att Y7, (v, — 7)°= ", a2 =237, 2,7+, 72 Da
ger (2) med a = T och exemplet i(2)att >, 22-2 ZZ LT T
—2T> 0 x + nz? Deﬁmtlonen pa T ger Z ' | T; = NT, sa att

z 1 z
— =57 22— nT?
=2y nTt =0 2t -2 - nT +nT? =30, 1 — Tt

Lat g (0) = X, (2; — p(0))”. Da gller

(10) g(8) = —2 () S, (s — u6)), diir i (6) = (6).
Bevis: 350 (0) = 4 Tiny (@i = u0))’ = 5 (@1 = () + .. + (w0 — 1(9))%)
=L (z; — w(0)* 4 ...+ 4 (@, — ()%, ty derivatan av en summa ér

summan av termernas derivator. For varje enskild term i summan géller

4z — w(0)® = 2(x; — () (—ul(9)>. Detta ger 4 (z; — n(6)? +

ot (= p(0))F =2 (w1 — p(0)) (=1 (0))+. . A2 (w0 — pu(0)) (— 1 (0))
=2(—(0)) (w1 = p(0)) + - + (wn — 1(6))) = 2 (=1 (0)) Ty (i — u(6)),
dér vi utnyttjade (2) med a = 2 (—//(9)).

(1) £g(6) =0 = u(6) = .
Bevis: Enligt (10) £g(0) = 0 < —24/(0) 2, (a:i—u(e)) =0

? o (zp — u(0)) = 0. Dager (3) och (2) att = >0z, — >0, u(f) =
och Exemplet i (2) ger = >0 x; — nu(f) = 0 och detta :> w(6)
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