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Losningsbrlag till inlamningsuppgifter vecka 5

2002-12-01

Uppgift 1 De fyra grafernai, G, G35 och G4 ges av nedangénde granntabeller. Abg om
nagra av denéar isomorfa med varandra.

01234567289
1004124210
2457365363
98 796 98875
01234567389
1032001212
4 6 765 43436
589 87T T7T 95 9 8
0123456789
3530201061
56 42513 47 2
7996 748898
01234567389
1041002313
4 3 57 227676
586 954989 8

Losning:Eftersom alla fyra grafer har lika @amga lorn och alla kbrn hara valens tre kan vi inte
avgora eventuell isomorfi med &lp av antal brn eller fornens valens. &emot kan vi se ®
cykler av olika Bngder. Vi lbrjar med att leta efter cykler aamgd tre.

For att det skall finnas en cykel aarigd tre i en graf kan vi@gigenom alla kanter och se ifall
andpunkterna i &got fall har en gemensam granneéarNi gar igenom de fyra grafernametta
satt finner vi attG; och G saknar cykler avdngd tre medany, har de ta trecyklerng)45 och
457 ochG, har de ta trecyklerna)45 och 245.

Vi behdver nu bara for@tta pmforaG; medGs; ochG, medGy.
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| G; och G5 fortsatter vi med att@kna fyrcykler. Det kan vi gra genom tt § igenom alla
par av kolonner och se om samma par awhfinns med i Agot @dant par. B sa satt finner vi
att det finns ta fyrcykler, 1468 och 0259 i G; och tva fyrcykler, 1689 och 0547 i G. Vi borjar
misstinka att de kanskir isomorfa ochdrsoker se hur de v disjunkta fyrcyklerna&nger inop.
Vi ser d& i G att man kan g fran den &rsta cykeln till den andra via kanterfia och 56, eller
via stigen278 eller 934. Pa motsvarandeadt kan man i&'; komma fién den brsta till den andra
genom kanternas och87 eller via stigarn@30 och924. Darfor kan vi brja gissa p en isomorfi
genom bljande

|01 23456789
$]|1 593087246
Om vi skriver om den tabellerdof G, enligt detta &r vi
0123456 789 159 3087 2 46
1004124210_}5110590951
245736 5 36 3 9 08 2378373
987 96 9 838735 6 4 2 6 7 6 4 4 2 8

som efter sorteringr lika med granntabelledf G5. Alltsaar G, och G5 isomorfa.

Aven G, och G, har vissa likheter. Vi har redan sett afida har té trecykler med en ge-
mensam kant. Vid en isomorfidste denna konstellation bevaras och vi karjdbmed att gissa
#(0) = 0, p(4) = 4, ¢(5) = 5 och¢(7) = 2. D& maste ockd ¢(1) = 1 och¢(2) = 6, eftersom
1 ar enda grannerofutom4 och till 0i G5, och motsvarandef 1 i G,. Sedan raste6 och8
avbildas @3 ochs, eftersom dettar grannarna till i G, respektive’,. Pa sammadtt maste3
och9 avbildas @7 och9. Vi far da bijektioneny som

z|01 23456789
9|01 6 7453289
och
0123456789 0167453289
1032001212 1076001616
4676543436 4323547473
5898779598 5898229598

vilket efter sorteringar granntabellendh G,. Alltsa ar G, och G, isomorfa.
Svar. Den forsta och den tredjér isomorfa och den andra och dearfjear isomorfa.



