Inverssubstitution

Antag att z = g(u) ar deriverbar och stringt monoton
pa [, 8] och att f dr kontinuerlig pa [a, b]. Da &r

f(x)de = {z = g(u); dr = g'(u) du}

a

dar

Trigonometriska substitutioner

Integral Substitution

!/Rhﬂﬁj;i@dx
/R(\/m,x) da
/Rmﬁffﬁwym =2

T =a sinf

dar R ar en rationell funktion.

Partialbrakuppdelning

Betrakta det rationella uttrycket
P(z)

(z —aq)m™ - (= ay)™i(2? + Prx + )™ - (22 + Bja + ;)"

dar téljarens grad dr mindre &n ndmnarens grad.
Detta rationella uttryck kan skrivas som en summa av
termer med utseendet:

e Till varje faktor av typen (z — )™ svarar termerna

Ay Ag Am

G- @ma T e a)

e Till varje faktor av typen (22— Bz +~)" svarar termerna

B,x+ C,

Bliﬁ + Cl
T )t

(22 + B + )"




Handpalidggning

Om namnaren till ett rationellt uttryck bestar av enkla fak-
torer, da har partialbrakuppdelningen utseendet

1 Al An

(x—a1) - (z—ap) ::L'—ozl—i_'”—i_

T — oy

Koefficienten A; kan da bestdmmas genom att tdcka over
den faktor som svarar mot A; i vansterledet och ersatta =
med a1,

1
w (01 —ag) -+ (o1 —ap)

Pa samma sédtt kan vi bestdmma de andra koefficienterna,

A =

Rationella integrander

Integralen av en rationell funktion kan skrivas i formen

[ o

dér P och @) ar polynom.

Arbetsgang

1. Om grad P > grad @ kan vi med polynomdivision
forenkla integranden till

P(z)
Q(z)
dar grad P, < grad Q).

= Pi(x) +

2. Faktorisera namnarpolynomet Q(z),

Qz) = (x —ay)™ -
(@ = Bz y)™ -

(=)™
(2% = B+ )™

3. Partialbrakuppdela uttrycket Py (z)/Q(x). Detta redu-
cerar problemet till en summa av integraler av typen

A Bx +C
—d h d
/<x—a>m vooe /($2+ﬁx+v)” !
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