KTH Matematik
kontrollskrivning nr 1 1 SF1625 for IT- CINTE1 & ME-CMIEL!
Mandagen den 30 januari 2008, k1l 10.15-11.15

Version vinster.
Inga hjilpmedel

Varje uppgift podngsittas med maximalt 3 poéng. For godként krdvs minst 5 poédng av total 9 poéng.
Samtliga behandlade uppgifter ska forse med utforlig 16sning och motivering
Skrivningen skall 1dmnas tillbaka till din lektions ldrare med dina 16sningsforslag

prog Efternamn Fornamn Personnr Resultat

Nir kontrollskrivningarna ar rdttade kan de aterfas hos 6vningslararen. Den som vill klaga dver réttningen av sin
skrivning skall skriva ner sina synpunkter (gérna kortfattat) och lamna klagoskriften + skrivningen till sin larare for
vidare befordran till den som har rdttat. OBS!!Rdétten att klaga pa den rittade kontrollskrivningen upphdr nér denna

lamnar undervisningslokalen.

1. Forvilka x géller attln(x + 6) = In(x + 2) + In x. Kontrollera svaret

sin(3x)
X

2. Sitt f(x)= + arctan x + b . Bestdm konstantenb sadana att lirr(} f(x)=4.

3. Funktionen y =4+ 3¢™* har en invers. Bestim denna p4 formen y= f~'(x) samt ange
for vilka x den funna inversen ar kontinuerlig?




KTH Matematik
kontrollskrivning nr 1 1 SF1625 for IT- CINTE1 & ME-CMIEL!
Mandagen den 30 januari 2008, kl 10.15-11.15

Version hoger.
Inga hjilpmedel

Varje uppgift podngsittas med maximalt 3 poéng. For godként krdvs minst 5 poédng av total 9 poéng.
Samtliga behandlade uppgifter ska forse med utforlig 16sning och motivering
Skrivningen skall 1dmnas tillbaka till din lektions ldrare med dina 16sningsforslag

prog Efternamn Fornamn Personnr Resultat

Nir kontrollskrivningarna ar rdttade kan de aterfas hos 6vningsldraren. Den som vill klaga dver réttningen av sin
skrivning skall skriva ner sina synpunkter (gérna kortfattat) och lamna klagoskriften + skrivningen till sin larare for
vidare befordran till den som har rdttat. OBS!!Rétten att klaga pa den rittade kontrollskrivningen upphdr nér denna

lamnar undervisningslokalen.

1. Forvilka x géller attln(x +15) = In(x + 3)+ Inx . Kontrollera svaret!

sin(2x)
X

2. Sétt f(x)= + arctan x + a . Bestdm konstanten a sadant att lim f(x) = 3.
x—0

3. Funktionen y=1+2¢™* har en invers. Bestim denna pa formen y = f~'(x) samt
ange for vilka x den funna inversen &r kontinuerlig?




Losningsforslag till KS1
Vanster
1) Ekavationen In(x + 6) = In(x + 2)+ In x &r definierad enbart d& x > 0. Ty Inx dr definierade

enbart for x > 0. Detta innebar de x som satisfierar ekvationen maste vara x >0

Genom att anvinda riknelagar for logaritmen fas

In(x+6)=In(x+2)+Inx & In(x+6) =In((x+2)x) = ( pga kontinuitet forIn() for x >0)
25
T4
svar: x =2 &r den enda I6sningen till ekvationen In(x +6)=In(x+2)+Inx
Kontroll: In(2+6)=1In(2+2)+1n2 < In(8) =In(4)(2)

2
fas x+6=x(x+2)<:>x2+x—6=0<:>(x+%j x+%=i§:>x=—3,2

. _sin(3  in(3 i3
2) Vi har a) 11II(} sin(3x) +arctanx+b =4 = 11rr3 sin(3x) + arctan(0)+ b = hng sin(3x)
X—> x N x .

+b=4

X

men vet se kursboken sats14 sid 114 att lim% =1.Vifarda att

x—0 X
hmsm3x:{sm3x:3sm3x’ t:3x}:3limﬁ:3.
x—0 X X 3_x x—0 t

. o . sin(3x)
Vlfarhr% +b=43+b=4=b=1
X—> x

3) Vildserur y=4+3e™" , x=f"(y). Vi far

y=4+3e‘2x@(ﬁj:e‘2"‘@ 3 =" & 1n 3 =2x
3 y—4 y—4

:x=1ln( j=f“<y>

2 \y-4

1
x <>y, detta ger att f'(x)= Eln(

3 1
2 j . Uppenbart att f~'(x) = Eln( 3 4j ar definierad

och kontinuerlig for alla x >4 . Ty In(g(x)) éir definierad enbart om g(x) > 0.

Hoger:

1) Ekavationen In(x +15) = In(x + 3) + Inx &r definierad enbart da x >0. Ty Inx &r definierade
enbart for x > 0. Detta innebar de x som satisfierar ekvationen maste vara x >0

Genom att anvinda riknelagar for logaritmen fas

In(x+15)=In(x+3)+Inx < In(x+15) = In((x + 3)x) = ( pga kontinuitet forIn() for x> 0)

fas x+15=x(x+3) & X’ +2x-15=0 (x+1)’ - 1-15=0=x+1 =4 = x=—6,4
svar: x = 3 &r den enda I6sningen till ekvationen In(x +15)=In(x+ 3)+Inx
Kontroll: In(3+15)=In(3+3)+In3 < In(18) =1n(6)(3)

sin(2x) sin(2x) sin(2x)

+arctanx+a =3 = lim + arctan(0) + a = lim +a=3

2) Vi har a) lin(}

X x—0 X x—0
] . sinx e 10

men vet se kursboken sats14 sid 114 att hn(}— =1.Vifarda att

X—> x
in?2 in?2 in2 int
o sin x:‘:sm X _,sin x’ t:2x}=2limsm 5.
x—0 X X 2x x—0 t
) . sin(2
Vi far hmsm( x)+a:3<:>2+a:3:a=1

x—0 X



3) Vildserur y=1+2¢> , x=f"(y). Vi far
-1 2 2
y:1+2e—3x<:>(y ): —’ix@ :e'§x<:>1n :3X
2 y—1 y-
Sx==1ln £
xX=— =
30 y-1 Y

1 2 1 2
x <>y, detta ger att f'(x)= gln(—lj . Uppenbart att f~'(x)= gln(—lj ar definierad och

kontinuerlig for alla x > 1. Ty In(g(x)) ér definierad enbart om g(x) > 0.



