KTH Matematik
kontrollskrivning nr 3 1 SF1625 for IT & ME
Fredagen den 22 februari 2008, k1 08.15-09.15

Version vinster.
Inga hjilpmedel

Varje uppgift podngsittas med maximalt 3 poéng. For godként krdvs minst 5 poédng av total 9 poéng.
Samtliga behandlade uppgifter ska forse med utforlig 16sning och motivering
Skrivningen skall 1dmnas tillbaka till din lektions ldrare med dina 16sningsforslag

prog Efternamn

Fornamn

Personnr

Resultat

Nir kontrollskrivningarna ar rdttade kan de aterfas hos 6vningsldraren. Den som vill klaga dver réttningen av sin
skrivning skall skriva ner sina synpunkter (gérna kortfattat) och lamna klagoskriften + skrivningen till sin larare for
vidare befordran till den som har rdttat. OBS!!Rétten att klaga pa den rittade kontrollskrivningen upphdr nér denna

lamnar undervisningslokalen.

. /4
1.. Bestdm arean av det dndliga omrdde D = {(x,y) 0Sx<—=,0<y< Lﬁ}
2 1+ 4sin” x

2. Berdkna volymen av den rotationskropp som uppstir dd omradet definierat av
1

(x - 2)(x - 4)

0<y< ,5 < x £ 8 roterar ett varv kring x —axeln.

3. En myra r6r sig med en ldngd enhet per sekund pé banan f(x) = J 9¢* —1dt, 1 <x<2.
|

Hur mycket tid behdver myran for att ga ver hela banan.



KTH Matematik
kontrollskrivning nr 3 1 SF1625 for IT & ME
Fredagen den 22 februari 2008, k1 08.15-09.15

Version hoger.
Inga hjilpmedel

Varje uppgift podngsittas med maximalt 3 poéng. For godként krdvs minst 5 poédng av total 9 poéng.
Samtliga behandlade uppgifter ska forse med utforlig 16sning och motivering
Skrivningen skall 1dmnas tillbaka till din lektions ldrare med dina 16sningsforslag

prog Efternamn Fornamn

Personnr

Resultat

Nir kontrollskrivningarna ar rdttade kan de aterfas hos 6vningsldraren. Den som vill klaga dver réttningen av sin
skrivning skall skriva ner sina synpunkter (gérna kortfattat) och lamna klagoskriften + skrivningen till sin larare for
vidare befordran till den som har rdttat. OBS!!Rétten att klaga pa den rdttade kontrollskrivningen upphdr nir denna

lamnar undervisningslokalen.

1. Bestdm arean av det dndliga omrade D = {(x,y) 0<x< E,O Sy< Lﬁ}
2 14+9sin” x

2. Berdkna volymen av den kropp som uppstir d& omradet defierat av
1

(x-2)(x-3)

0<y< ,5 < x <8 roterar ett varv kring x —axeln.

3. En myra r6r sig med en ldngd enhet per sekund pé banan f(x) = J\/ 161> —1dt, 1 <x <2,
1

Hur mycket tid behdver myran for att ga ver hela banan.



Losningsforslag till KS3

Vanster
/2 1
1. vi soker J.Lidx: {sinx=t,cosxdx=dt, £:0 — 1}=J ! sdt={2t=u,dt =
o 1+4sin” x o 1+4t
12du,u: 0 = 2 } =
2
=%?|)'1+1u2 du =% [arctan u]z =% arctan 2. Svar: %arctan 2.
5 8 1
2. visoker & (f(x))zdx: T |———dx
! !@—2XX—M
Vi har
A+B=0 _
1 _ 4 B Z/Mx—4)+B@—2)={4A 23_1:¢B:%ﬂ4:3{
(x=2)(x—-4) x-2 x-4 (x=2)(x—4) B
och
j;dx=j_l/2dx+j 1/2 abc=[_—lln|x—2|]8 Jr[lln|x—4|]8 =
5(x—2)(x—4) T X—2 x—4 2 5 2 5

o

) =l ln(%j—ln(lj =l{ln2—ln3—ln1+ln3}
2 3 3 2
svarzln2
2

2 x
3 . langden av banan ges av L = J.\/l-i-(f’(X))de. Vetatt f(x) = J\/9t2 —1dt, 1 <x<2.
1 1

1
3

Vi far f/(x)=v9x* -1 = (f’(x))2 =9x* — 1. Detta ger
2 2 2 2 2 7?
att L = J\/1+(f’(X))2dx='[Vl+9x2 —1ldx = J\/9x2dx = J3xdx: {%} = E-22 —%-12 :%
1 1 1 1 1

2

Svar . Det tar 9/2 s for myran att ga dver banan

Hoger:

/2 1

) . 1
1. vi soker j&dxz {sinx=t,cosxdx=dt, £:0 — 1}=J
¢ 1+9sin’x o1

1/3du,u: 0 - 3} =

dt={3t=u,dt=

t2

=lj. ! du -1 [arctan u]3 1 arctan 3 Svar: larctan3
3 0 1+u’ 3 o 3 ' 3 '




F > 1
2. vi soker ﬂ_!(f(x)) dx= 1 l—(x—Z)(x—3)dx
Vi har
A+B=0
1 __A B =A(x—3)+B(x—2)={ 24 g~ B=LA=-1
(x-2)(x=3) x-2 x-3  (x=2)(x-3) e

1 8 8 =)

(=22
-

2 x
3. laingden av banan ges av L = J.\/l+(f’(x))2dx. Vet att f(x) = JV16t2 —1dt, 1 <x<2.
1 1

Vi far f/(x) =v16x* -1 = (f’(x))2 =16x" —1. Detta ger
2 2 2 2
attL = [\1+(f/(0) dv=[V1+162° —1dx = [V16x°dx = [4xdx=[22°] =227 -2 17 =6
1 1 1 1

Svar: Det tar 6 s for myran att gd over banan




