KTH Matematik
kontrollskrivning nr 3 i1 5B1147 for IT & ME
Onsdagen den 28 februari 2007, kl 13.15-14.15

Version vanster.
Inga hjalpmedel

Varje uppgift poangsattas med maximalt 3 poéng. For godkéant krdvs minst 5 podng av total 9 poéng.
Samtliga behandlade uppgifter ska forse med utférlig 16sning och motivering
Skrivningen skall 18mnas tillbaka till din lektions l&rare med dina l&sningsférslag

prog Efternamn Férnamn Personnr Resultat

Nar kontrollskrivningarna ar rattade kan de aterfas hos dvningslararen. Den som vill klaga 6ver rattningen av sin
skrivning skall skriva ner sina synpunkter (gérna kortfattat) och [&mna klagoskriften + skrivningen till sin larare for
vidare befordran till den som har rattat. OBS!!Ratten att klaga pa den rattade kontrollskrivningen upphor nar denna

lamnar undervisningslokalen.

1+2sinx —e*"

1. Berdkna lim >

x—0 X

2. Bestam Taylorpolynomet av andra graden for funktionen f(x) = arctan 3x + /1+2x’
kring punkten a = 0.

3. Undersok om serien >

4
n=1 36" \/;

ar konvergent




KTH Matematik
kontrollskrivning nr 3 i 5B1147 for IT & ME
Onsdagen den 28 februari 2007, kl 13.15-14.15

Version hoger.
Inga hjalpmedel

Varje uppgift podngsattas med maximalt 3 poéng. For godkéant krdvs minst 5 podng av total 9 poéng.
Samtliga behandlade uppgifter ska forse med utférlig 16sning och motivering
Skrivningen skall 18mnas tillbaka till din lektions l&rare med dina l&sningsférslag

prog Efternamn Férnamn Personnr Resultat

Nar kontrollskrivningarna ar rattade kan de aterfas hos dvningslararen. Den som vill klaga 6ver rattningen av sin
skrivning skall skriva ner sina synpunkter (gérna kortfattat) och [&mna klagoskriften + skrivningen till sin larare for
vidare befordran till den som har rattat. OBS!!Ratten att klaga pa den rattade kontrollskrivningen upphor nar denna

lamnar undervisningslokalen.

2x+cosx — e

1. Berdkna lim >

x—0 X

2. Bestam Taylorpolynomet av andra graden for funktionen f(x) = arctan 2x + /1 + 4x’
kring punkten a = 0.

3

26"\/;

3. Undersok om serien ar konvergent.
n=1




Ldasningsforslag till KS4

Vanster
1+2 i —e* A 2 _2 2x _ ,2x
Llim 7€ £typ 0/0, L'Hopital } =lim —X =2 =i 5 7C o
x—0 X x—0 2x x—0 X
] AL . _Sinx - 462x
= { typ 0/0, L’Hopital } = I‘H%f =2

2 Det sokta Taylorpolynomet har formen p(x) = f(0) + f'(0)x +% f7(0)x2. Vi har

+ 2X —54x + 2
1+ 9x2 A1+ 2x2 (1+9x2)2 (1 +2x2)32
och i punkten x =0 fas f(0) =1, f(0) =3 och f"(0)=2 vilket ger [Svar: 1+ 3x+ x|

f(x) = arctan3x + V1 +2x2, f(x) = , ) =

o~ 4 . . .
3. Serien ar positiv och avtagande och kan darmed jamfora med
n=1 36"\/;
. 47 1 471 47 4 %
mtegralen—_[ de—J—dx:—Je_“dxz—lim xdx——hm[ e ]
31 e \Jx 31¢€ 34 3boen bseo
Dvs iT ! dx &r konvergent
31 exx/; .
Svar : Enligt Integraltestet &r &ven z konvergent.
- 3e"\n
Hoger:
2x+ —e . 2 —sinx—2e™" o
1..hrr01 al COSZX ¢ - { typ 0/0, L’Hopital } :lir% sm2x ¢ - { typ 0/0, L’Hopital } =
xX—> x xX—> x
_ _4 2x
=lim = =2, Svar: —5/2.

2. Det sokta Taylorpolynomet har formen p(x) = f(0) + f'(0)x +% f7(0)x2. Vi har

+ 4x -16x + 4
1+ 4x2 \1+4axe (1+4x9)2 (1 +4x)3e
och i punkten x =0 fas f(0) =1, f(0) =2 och f"(0) =4 vilket ger |Svar: 1+ 2x + 2x2.|

f(x) = arctan2x + \1+ 4x2, f(x) =

£ () =

3. Serien z \/_ ar positiv och avtagande och kan darmed jamféra med

b

. 371 3% 3 3
integralen —_[ dx < —I—dx = —Je"‘dx =—lim |e'dx = —lim[—e‘x ]b =—
249 Nx T2 24 2 b 2 boe !
Dvs ET ! dx ar konvergent
24 x .

Svar : Enligt Integraltestet ar dven z

nl 6\/;

konvergent






