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Exempel pa partialbrdksuppdelningar

EXEMPEL: Partialbrdksuppdela

2x2 4+ x—3
(+ 12(x +2)

EXEMPEL: Partialbrédksuppdela

x+2
(x2+1)(x+1)%

EXEMPEL: Partialbradksuppdela

1
(x2 + x + 1)2(x + 2)%°

Skriv atminstone upp lamplig ansats.
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Primitiva funktioner

Vi maste kunna hitta primitiva funktioner till foljande
typ-funktioner:

A
1- m.

2. An,fijrnZQ.

(x—a)
3 Ax+B
" x2tax+b-

Ax+B -
4, m, for n 2 2.

| fallen 3 och 4 kan vi anta att x? + ax + b saknar reella rotter.
Man visar namligen att alla rationella funktioner ar summor av
polynom och funktioner av dessa fyra typer.
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Primitiva funktioner (2)

| fallen 1 och 2 ar det Iatt att hitta primitiva funktioner. | fallet 3

gor vi en lamplig substitution som aterfor oss till fallet ‘)‘()2(113, vars

primitiva funktion kan uttryckas i termer av In(x? + 1) och
arctan x. Det sista fallet 4 aterfors via substitution till typfallet

(fﬁgn' dar Ax ar ofarllgt (1att att hitta primitiv funktion), och det

atersar att behandla W. Denna loses ut via partialintegration,

som ger rekursionsformeln (/,(x) = [(x? + 1)~"dx)

X 2n—3
W) = S e st T a1y i

F13: Primitiva funktioner. Partialbraksuppdelning, rotuttryck.



Primitiva funktioner: exempel

EXEMPEL: Integrera
1
- 4
/(X2+2X+5)2 X

EXEMPEL: Integrera

dx.

/X5—|—3x3—7x2+6x+1
x*+2x2 —-8x+5
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Rotuttryck och substitutioner

Ibland ar substitutionen

t=vXx+«

lamplig. Speciellt da vi har ett rationellt uttryck i x och v/x + «.
Alternativt kan substitutionen

X+«

t =
x4+ 0

fungera.
| vissa fall ar det aven lampligt att skriva

t=x4+Vx%+a.
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Trigonometriska funktioner

Vid rationella uttryck i sin x, cos x kan substitutionen
t = tan(x/2)

vara fortrafflig.

EXEMPEL. Beridkna

/ _1 dx.
sin x
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