Léixa tlll MOdllll . KS1 =tre obetydligt iindrade tal kommer att viljas ur de
nedanstiende foreslagna talen

Léaxal till foreldsningl

1. Punkterna 4 och B delar strickan mellan punkterna (1,4,2) och (4,1,5) i tre lika
delar. Bestim A och B.

2.  Bestim talet a sa att
a.  vektorerna u = (a,2,a +2) och v=(a+ l,a+3,6) ir parallella.
b.  vektorerna u = (a,a,a+2) och v=(a+ l,a+3,a—3) ir ortogonala.
c.  vektorerna u = (1,1,0) och v=(a,a— 1,a) bildar vinkel w/4.

3. Uppdela vektorn (3,2,—1) 1 tvé vinkelrdta komposanter, av vilka den ena ar parallell
med vektorn (2,1,2).

4. Kraften F=(9,4,5) paverkar en kropp beldgen i punkten P = (2,0,0). Kroppen ror
sig ratlinjigt mot punkten Q = (3,2,2). Hur stor &r kraften i vigens riktning?

Svar:
1. (2,3,3) och (3,2,4).
4. a. 1. b. -2 eller 1. c. 2.

3. %(2,1,2) och %(5,4,—7)

4.  (3,6,0).



Léaxa?2 till foreldsning?2

5. Bestdm vinkeln mellan vektorerna (-2,2,4) och (6,3,-3).

6. Lat u=(1,1,2) och v=(2,1,1). Berdkna
a. uxvy b. vXx2u
c. (mXv)yXu d uxv+tyvxvy

7. Berdkna trippelprodukterna u e (v X w), v e (u Xw) och w e (v Xu) dd u=
(1,1,2), v=(2,2,1) och w=(1,2,1).

8.  Berikna arean av triangeln ABC da 4 =(2,2,1), B=(2,3,2) och C=(6,5,2).

9.  En parallellepiped har fyra av sina hérn i punkterna (1,1,2), (2,1,0), (0,1,1) och
(1,2,3). Berdkna dess volym.

Svar

5. 2n/3.

6. a  (-1,3-1) b.(2,-6,2) c.(7,1,-4) d. (-1,3,-1)
7. 3;-3;-3.

8. 3.ae

9. 3ve



Laxa3 till foreldsning3

10. Bestidm ekvationen for det plan som gar genom punkterna (1,1,2), (2,2,1) och
(1,0,1). Berdkna ocksa avstandet fran punkten (6,—1,2) till detta plan.

11. Bestdm ekvationen for det plan som innehéller punkten (3,1,0) och linjen
r)=1-t,1+t,1+1).

12. Ett plan gir genom punkten (2,1,3) och ér parallell med planet x — 2y + z = 1.
Bestidm planets ekvation.

13. Bestidm ekvationen for det plan som gar genom punkten (2,1,3) och som ar vinkelrétt
mot linjen r(£)=(¢+1,1+2¢2¢t+1).

14. Linjen L gar genom punkterna (1,1,0) och (2,2,1). Linjen K gar genom punkten
(2,3,4) och dr parallell med linjen L. Bestim de bada linjernas ekvationer.

15. Bestdm ekvationen for skérningslinjen mellan planen 3x+y+2z=1 och
x—=2y+z=0.

16. Berdkna avstdndet mellan linjen r(¢) = (1 + 3¢, 3 + ¢, —2¢) och planet x —y + z=4.

Svar:

10. 2x—y+z=3, 6.

11. x-y+2z=2.

12. x-2y+z=3.

13. x+2y+2z=10.

14, L:(xyz)=(1+1+11). Ki(xpy,2)=2+¢t3+¢4+1).
15.21.1(6) = (1 = 5¢, ¢, 7t —1).

16. 203 .



Liaxa4 till foreldsning4

11
17. Bestim matrisen (34 +24) dir 4={2 1
1 2
1 2
18. Bestim matrisen (A'—2B)A dir A=|1 1
21
al c\( 22
19. Bestim a,b och ¢ sdatt [1 0 1| b b
1 02)(-2 1
7 6Y
24— BT = R 7
20. Los ekvationssystemet 6 8\
T+ =
arean=(® )
Tips: Transponera ledvis ndgon ekvation.
Svar:
58 7
17. |7 5 6
8 40
18 0 -1
00
19. a=0, b=1, ¢c=0
0. A 4 4 B 1 2
S04 4) 70 1)

2
0].
0

hB_lO
oc =11 1
1 112
2b|=| 0-1 0].
-1 -2 0-1



Lixa till foreldsning 5

2 1 -1 1
21. For en linjér avbildning 7: R2 — RZ? giller att T[ J: (3] och T[ | ]:(1]'
Bestdm matrisen for 7.
. (@ BY 2\ (1) (-1} (1
Tips: Antag att 7= c d)1ose vationssystemet 173 ) 1) =)
11
22. LatA4: R? - R?vara en avbildning med matrisen 4=|3 2 |.
2 1

a.  Undersok om v = (1,1,0)' tillhor bilden av R2 (dvs undersék om det finns
négon vektor u i R? sidan att A(u)=v.

b.  Undersék om v=(1,1,1)" tillhor bilden av R2.

Visa att varje punkt (xi, x)" avbildas pa en punkt (wq, wy, w3)' som ligger i
planet w; —wy + w3 =0.

23. .En avbildning definieras genom att varje vektor i rymden speglas i
planet 2x+2y+z=0. Visa att avbildning ar linjir och bestdm dess matris
('se ex 2.49 sid 149).
24 Bestdm matrisen for den linjéra avbildningeny = Ax som ortogonalt projicerar rummets

vektorer pd planet2x — y+ z =0. Anvind sedan denna matris for att berdkna projektionen i

detta plan av punkten P = (1,2,3)

Ur kursboken
25.tal 2.32,
26. tal 2.34 (a) (ej (b))
Svar:
2 3 .

21.T=_(4 5) 22.  a. Ja. b. Ngj

1/9 -8/9 —-4/9 2 2 2
23.1-8/9 1/9 —4/9 24.l 2 5 1 ochE 1

6 6
—4/9 —4/9 17/9 -2 1 5 1

25 . (se ex 2.48 i kursboken ellr forel 5 ex7). 26. (se ex 2.48 i kursboken ).






