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Namn och personnummer:

1. Los ekvationen 5% + 52! = 36.
2. Los ekvationen |z — 1| — 3z = 5.
3. Visa med hjalp av induktion att

n+1 1
233:37 forn=1,2,3,....

LYCKA TILL!

Forslag pa losningar.

1. Vi har 5% 4+ 5% = 5% + 5. 5% = 6 - 2%, sa ekvationen kan skrivas
In6

6-5$=36<:>5$=6<:>1n(5$)zln6<:>xln5:ln6<:>x:ﬁ.
n

Ekvationen har alltsa den unika 16sningen = = 7.

2. Vi delar upp i tva fall.
x < 1: Idetta fall &r x — 1 < 0 och ekvationen ar ekvivalent med

—(x—1)—-3r =5z =-1

[ intevallet < 1 ar alltsa = —1 en l0sning.
xz > 1: Har ar x — 1 > 0 och ekvationen ar ekvivalent med

(x—1)—3x=5<+<= 1= -3.
Talet —3 ligger inte i det betraktade intevallet. Alltsa finns det ingen 16sning i detta fall.

Saledes, den givna ekvationen har den enda losningen z = —1.
3. Lat P(n) vara pastaendet att " 3/ = SIS

Bassteg: Forn =1 har vi 14+ 3 = L;l vilket stammer, dvs P(1) géller.

Induktionssteg: Vi vill nu visa att for varje m > 1 géller att P(m) = P(m + 1).
Antag att P(m) géller for nagot m > 1, dvs antag att

Zgg _ 3m+1 1

Vi ska nu visa att da géller ocksa P(m + 1). Vi har

m—+1
3m+1 -1 3m+1 -1 + 2. 3m+1 3m+2 -1
_ m+1 m+1 _
E 3 = E 3 +3 [ind.ant.] = —5 +3m = 5 = 5

Detta ar precis vad vi ville bevisa.

Saledes foljer det fran induktionsprincipen att P(n) géller for alla n > 1.



