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1. GRUPPER SOM VERKAR GENOM KONJUGERING R SIG SALVA

Forutom att en grupp verkar pa sig sjalv genom multigliatill vanster finns det ytterligare
en naturlig verkan som alltid ar definierddynjugering dvs

g-h=ghg™
for g, h i G. Vi har redan ett namn pa stabilisatorn for ett element under denna verkan,
namligencentralisatorn C(g), till g. | sjalva verket kan vi se atf' ocksa verkar pa mangden
av alla delmangder a@ genom konjugering. Vi har da att en delmangdc G stabilseras av
N (A), dvs normalisatorn tild i G.
Banorna iG under konjugering kallakonjugatklasseoch de definierar en ekvivalensrelation
paG genom
g~ g < g=nhgh™', fornagothcG.
Vi sager da atty och ¢’ arkonjugerade
Antalet element i en viss bana ges nu av den vanliga relatione
|G|
|G|’

|G| =

vilket i det har fallet blir G
9 €Glg ~gl= 5"~
"€ Gl ~ 9l =15 10y

Vi ser att konjugatklasserna innehaller ett enda elemetiip om detta element ligger i centret,
Z(Q).

Sats 1.1. (Klassekvationenlror enandlig grupp @ller att

e |+Z “

|CG gz
dar g1, go, . . . , g, ar representanterdr de konjugatklasser som innaler meran ett element.

Bevis. Vi vet redan att konjugatklasserna ger en partitiorGa\De element som liggerZ (G)
svarar mot konjugatklasser med bara ett element. De Owkgajugatklasserna h&?|/|OG(gZ)\
element, dap; ar nagon representant for konjugaklassen.
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2. AUTOMORFIER

En isomorfi mellan fran en grupp till sig sjalv kallas fon automorfioch det ar klart att
sammansattningar av automorfier och inverser av automodiesa ar automorfier. Alltsa bildar
mangden av automorfieg : G — G, en delgrupp av symmetriska gruppen@aVi kallar
denna delgrupp feautomorfigruppettill G och betecknar den metiut(G).

Varje elemeny i en gruppG definierar en automorfi

o, :G—G

genom

(I)g(h) = ghgila
for alla h i G. Dessa automorfier kallaare automorfieroch bildar en delgruppnn(G) C
Aut(Q).

Vi har ocksa att detta motsvarar en homomorfi

G — Aut(G)

g — (I)g
eftersom

©Px(g) = h(kgk™)h™" = (hk)g(hk)™" = Pui(g)
forallag, h, k € G.
Om G ar abelsk ar alla inre automorfier triviala, vilket bety@tt denna homomorfi skickar
helaG pa identitetsautomorfind € Aut(G).
| allmanhet ar karnan av homomorfin — Aut(G) alla element som kommuterar med alla
andra, dvsZ (G).
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