Nagra intressanta (mot)exempel

1. '"Kontinuerlig" medfor inte "partiellt deriverbar".

Lat f(x,y)=|x|+|y|; visaat f &r kontinuerlig, men inte partiellt deriverbar i origo.

Men OBS: Visaatt f(x,y)=|xy| &r differentierbar i origo (trots beloppet!).

2. '"Partiellt deriverbar' medfor inte "kontinuerlig".
Existensen av riktningsderivatan i varje riktning medfor inte "differentierbar".

2

Y da x#0
Lat f(x,y)=<x*+y*’ ; visa att f dr partiellt deriverbar men inte
0 ,da x=0

kontinuerlig (och dirmed inte differentierbar) i origo, att riktningsderivatan £, (0,0)
existerar for varje v=(a,8), @’ + =1, menatt f,(0,0)=gradf(0,0)s v inte
giller for varje v=(a,B), a’ + [’ =1.

3. '"Partiellt deriverbar och kontinuerlig" medfor inte "differentierbar".

(x-)’°
Lat f(x,y) = {x2+y2 > (x,y) 7 (O,O)
0’ (st’):(0,0)

men inte differentierbar 1 origo.

; visa att f dr kontinuerlig och partiellt deriverbar

4. "Differentierbar" medfor inte C’.

(x2 +y2) sin(\/lefyz), da (x,»)#(0,0)
0 , da (x,y)=(0,0)

men inte C' i origo.

Lat f (x, y) = ; visa att f ar differentierbar

5. "Bijektiv'" medfor inte "funktionaldeterminant # 0"
("'funktionaldeterminant = 0" medfor inte "ej bijektiv'").

Visa att T:(Rz) q(gzi) & C' och bijektiv, men %(0,0):0 (x=(x,¥)).
xX,y) = X,y



