SF1643 Tal och Funktioner
Maria Saprykina

Ledningar/Svar till Extrauppgifter, del |
(repetition infor KS)

(1) Faktorisera polynomet(z) = z® — 7z + 6 i faktorer av grad 1.
Svar: p(x) = (x + 3)(x - 2)(x - 1)
(2) Los ekvationen/%? =x— 2.
Svar:x =3 ochx =2
(3) Ar {z € R;0 < |2z — 1| < 2} ettintervall?
Svar: Nej.
(4) Vid tillverkning av en viss jarnstang ar kravet athisgens langd. vid rumstemperatur
ska uppfylla1,97 — L| < 0, 05. Vilka varden pal. duger?
Tips: formulera olikheten i termer av avstand och rita innd@jliga vardena pa reella
linjen. Ledning: se sid 43 i boken.
(5) For vilka rella talz géller olikheterh) < |z — 1| < 3?
Tips: gor som i foregaende uppgift. Ledning: se sid 43kén
(6) Finn alla reella tal: som uppfyller at{2z — 1| + |« + 3| = 5.
Tips: dela upp ldsningen i olika fall! Svar:= +1.
(7) Los olikheter?z=3 > 22,
(8) LOs ekvationen2:tl| — 1.
Svarix = +1
(9) Finn allaz som uppfyller olikheten2ztl| > 1.
Svar: Olikheten ar uppfylld om/5 < z < 5/3 eller5/3 < = < 6.
(10) Péastaende: For alla reella iagaller attz(z — 2) < —1. Ar pastaendet sant eller falskt?
Ge beuvis eller motexempel!
Svar: Sant. )
(11) Pastaende: For alla positiva rellatadchy galler olikheteng;, + 5= > 2. Ar pastaendet
sant eller falskt? Ge bevis eller motexempel!
Svar: Falskt.
(12) Bestam en ekvation for den linje gen¢ém—3) som ar vinkelrat mot linjen med ekvation
dr—4y+5=0.
Svaridz + 3y +5 = 0.
(13) Avgor om det ar sant atf + 3z + 1 > 0 medforz + 1 > 5.
Svar: Falskt. (Kolla bara vad som hander om x =0.)
(14) Los olikheten* — 22 < 2% — 2.
Svar: Ingar uppfyller denna olikhet. (Flytta over allt till vansteida och faktorisera
det polynom som da star dar (gissa en rot och dividerademtfaktorn etc.) och fa att
olikheten ar ekvivalent me@: — 1)?(2? + 2z + 2) < 0 vilket aldrig kan handa.)
(15) Los for alla varden pa den reella konstantexkvationenr + a = az — 1.
Svar: Oma = 1 saknas losning. For alla andra vardenugir [6sningen: = 241,
1




(16) Utfor polynomdivisionent™+3°~452=175  Kan man anvanda svaret for att faktorisera
taljaren? Hur?

Se sidorna 54-56 i boken.

(17) Ett andragradspolynom som har nollstallenach b kan skrivas(x — a)(z — b). Skriv
detta polynom pa standardform och uttryck nast hogstdficeenten (den framfar) och
konstanta termen med hjalp avochb. Hur blir det for tredjegradspolynom?

(18) Konstruera ett andragradspolynom som:hat 3 ochxz = —4 som nollstallen. Skriv
polynomet pa standardform och jamfor med svaret p@foppgiften.
Se sidorna 54-56 i boken.

(19) Berakna summay,_, .
Svar:255/256

(20) Berakna summap;_, 2*.
Svar: 510

(21) Berakna summal L, (k + 2j).
Svar:63k + 4158. :

(22) Vi har ett polynonp(z) = (22 + 1) . Vad ar koefficienten framfar>?
Svar:21/8

(23) Bestarn kostanta termen (den som inte inneha)leutvecklingen av(2 3 — #)5
Svar:—40/27.

(24) Vilka av nedanstaende pastaenden ar sanna?

(@) Ine3 = 3;

(b) In e  In e = 1 for alla reella tal;

(c) %" = (e®)? for alla tal x;

(d) Inab — Inb = In a for alla positiva reella tad, b;
(e) In ¢ +In 2 = 0 for alla positiva reella tak, b.
Svar: falskt, sant, falskt, sant, sant.

(25) Finn alla reella tat som loser ekvationem = + In(x + 1) = In(x + 2).
Svar:z = /2 (ej minus!)

(26) Finn alla reella tal x som loser ekvation€n+ %/ = 1.

Svar.z = In((3 — v/5)/2).

(27) Forenkla sa langt som mojligt uttryc 1/16/{12\(/\3%5)3.
Svar:225/12,

(28) For vilka reella tak, b ar det sant att'™? = p'n2?
Svar: For alla positiva reellaochb.



