Matematiska Institutionen,

KTH

Problem till 6vning nr 3 den 13 april, Diskret matematik CINTE,
SF1610, vt 15.
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(E) Visa med ett induktionsbevis att
L S D S
2 6 12 nn+1) n+1’

for varje naturligt tal n > 1.

(D) Visa att n® — n ar delbart med 6 for varje positivt heltal n.

(C) Den oéndliga talféljden ag, ay, ... definieras rekursivt genom
Gp = Tap_1 — 12a,_o, for n=2234,...
samt ag = 2 och a; = 7. Visa att a,, =3"+4" forn =0,1,2,3,.. ..

(E) Bestdm antalet element i méngden {1,1,1,1,1,2,2,2,2}.

. (E) Betrakta mangderna

A=1{1,2,4,89,11,17}, B =1{4,5,6,8,9}, C=1{2,4,7,9}.
Bestam
(AUB)\ (BNC),
dar X~ betecknar komplementet till mangden X.

(E) Méangden {0, {0}, {0,0}} har atta olika delméngder. Bestam samtliga
dessa delmangder.

(E) Lat R vara foljande relation pa miangden M = {1,2,3,4,5,6,7}:
R = {(1’ 1)7 (27 3)7 (4’ 5)’ (57 6)7 (6, 5)a (6a 6)}

Bestam den "minsta” ekvivalensrelation S som innehaller R. Ange ocksa
de ekvivalensklasser som S inducerar pa M.

(E) Betrakta mangden M = {0,2,5,6,8,9,11,13}. Vi definerar en re-
lation R pa M genom aRb om talet 3 delar talet a — b. Visa att R
definierar en ekvivalensrelation pa M och bestdm de ekvivalensklasser
som denna relation inducerar pa M.

(C) Lat f vara en funktion fran A till B och lat g vara en funktion fran
B till C. Visa att om bade f och g ar bijektiva funktioner sa &ar ocksa
sammansattningen g o f en bijektiv funktion fran A till C.

(C) Visa att unionen av tva upprékneligt odndliga mangder &r en upprak-
nelig oandlig mangd.

(B) Antag att méingderna A;, Aj, Az, ... bildar en oéndlig samling
upprékneligt odndliga méngder. Ar unionen av sadana maéangder en
upprakneligt oandlig mangd?
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. {4,9}

- 0,40}, {{0}}, {{0,0}},{0,{0,0}}, {{0},{0,0}}, {0, {0} }, {0, {0}, {0, 0}},
. Ekvivalensklasserna ar C = {1}, Cy = {2,3}, Cy = {4,5,6}.

. Ekvivalensklasserna ar Cy = {0,6,9}, Cy = {2,5,8,11}, C13 = {13}.



