Losningsforslag till LSS
Hoger

3-A1
1. Egenvérdena till A fas ur ekvationen det(4 — AE) = 0. Man far [0 5 7») =3-MQ2-
A) =0, vilket ger A, =2 och A, =3.

a
Egenvektorerna fés ur ekvationen (4 —AE)y=0, v= [b) £0.

) . 3-21 a 0 a+b 0 _

For A, =2 far man [0 5 2) [b) = [0) = [0 ) = [0) < a =-b = godtycklig. T.ex v, =
1

)
) . 3-31 a 0 b 0 _

For A, =3 far man [0 5 3)[[)) = [0) = [—b) = [0) < a = godtycklig, b=0. T.ex v, =
1

o)

11 20
Matrisen 4 diagonaliseras av matrisen C = [_ | 0) och diagonalmatrisen C'AC = [0 3).

S C= b h C'AC = 20
var: C=| | oc “lo 3

2. 2. Det finns flera alternativ
T.ex
En punkt (x,y) pa enhetscirkeln kan skrivas

X =Cosv
. 0<v<L2n
y=siny

Denna parametrisering verfor problemet pa envariabelfallet. Vi far
f(x=cosv,y=sinv) =cos’ v+2sin’ v—cosv =
=cos’ v+sin® v+sin® v—cosv = 1 +sin® v — cosv
Derivering ger
f’(v) =2sinvcosv +siny
och derivatans nollstillen &r
2sinvcosv+siny =0 sinv =0

1
11 ==
eller cosv 5

och rétterna i intervallet [0,27t] ar
sinv=0sv=0,v=m,v=21
1 2r 4r
COSV=—5<:>V=?,V=T
Det ar klart att funktionens minsta varde ar

f(0)=7@2r)=0.

I de 6vriga kritiska punkterna far vi
2r 4r 31 9
—|=fl = |=1l+—+==—
f( 3 ) f( 3 ) 4 2 4

f(m)=2.

och



Alltsa fér vi att funktionens minsta vérde pa enhetscirkeln &r 0 och det storsta virdet dr e

Vanster

1-A0
1. Egenvirdena till A fas ur ekvationen det(4 — AE) = 0. Man fér [2 3 7») =(1-M)3-
A) =0, vilket ger A, =1 och A,=3.

a
A
) . 1-10 a 0 0 0 .
For A, = 1 far man [2 3. 1)[[)) = [0) = [251 N 2b) = [0) < a =—b = godtycklig. T.ex v,
1
()
) . 1-30 a 0 —2a 0 _
For A, =3 far man [2 3. 3)[[)) = [0) = [ 2a) = [0) < a =0, b=godtycklig. T.ex v,

)

2.

Egenvektorerna fas ur ekvationen (4 —AE)v =0, v=

1 0 10
Matrisen 4 diagonaliseras av matrisen C = [_ | 1) och diagonalmatrisen C'AC = [0 3).

S C= Lo hC*lAC—1 0
var: C=|  ]oc “lo 3

2. Sok det storsta och minsta virdet av

2. Det finns flera alternativ
T.ex
En punkt (x,y) pa enhetscirkeln kan skrivas

X =cosv
. L0<v<L2rx
y=siny

Denna parametrisering verfor problemet pa envariabelfallet. Vi far
f(x=cosv,y =sinv) =cos’ v+2sin’ v—cosv =
=cos’ v+sin’ v+sin® v —cosv = 1 +sin” v — cosv
Derivering ger

f’(v) =2sinvcosv +siny

och derivatans nollstéllen ar
2sinvcosv+siny =0« sinv=0

1l ==
Cler Cosv 5

och rétterna i intervallet [0,27t] &r
sinv=0sv=0,v=m,v=21
1 2r 4r
cosv——2 Sv= 30V

Det ar klart att funktionens minsta virde ar

f(0)=7Q2r)=0.



I de 6vriga kritiska punkterna far vi
2r 4r 31 9
— | =fl = |=1l+—+==—
f( 3 ) f( 3 ) 4 2 4
f(m)=2.

Alltsé far vi att funktionens minsta véirde pd enhetscirkeln dr 0 och det storsta vérdet ar e

och



