Kontrollskrivning 3, mandagen 9 augusti. Envariabel Analys
Varje uppgift bedéms med maximalt 3 podng. Skriv pa detta blad.

1. Anvand substitutionen ¢ = 1 — cosx for att berakna integralen
fﬂ/ 2 sinz d
x.

w/4 l—cosz

2. Anvind partiell integration for att berikna integralen f12 22 Inzd.

o 1
3. Berékna integralen [ 225 du
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FACIT till Kontrollskrivning 3, mandagen 9 augusti. Envariabel Analys

Uppgift 1. Vi sétter t = 1 — cos(x). Detta ger dt = sin(x)dx, och

T _2—\/5

1 —cos(=) =
cos( 4:) 5
Substitionen ¢ = 1 — cos(x) ger att integralen [ ﬂ/j ff(f:x dx blir
1
dt 2 -2
Jo =Wl = -5

Ej kompletta 16sningar: Korrekt svar férutom integrationsgrénser,
2 poang.

Uppgift 2. Vi loser integralen ff 2?In(x)dz vid partiell integrering.

Vi har att
/fg—fg /fg7

och anvinder detta med f' = 22, g = In(x). Detta ger

1 1 1
/x2 In(z)dx = gx?’ In(x) — / §x3 o

Den sista integralen har 16sning éx?’. Vi har saledes att

? 1 1 1
/1 2% In(z)dr = [gxg In(z)] — [5333]% = gln(Q) — g + 9= gln(2) — g

Ej kompletta losningar: Ett podng om regeln for partiell integration
fremvisas, &ven om personen inte vet hur den tillampas.
Uppgift 3. Vi vill skriva
20+5 A N B Alx+2)+B(x+1)
22+3z+2 o+1 x+2  (z+1)(z+2)

vilket ger ekvationerna Ax + Bx = 2x och 2A + B = 5. Detta har
l6sningarna A = 3 och B = —1. Den ursprungliga integralen blir

'3 !
— =31 1) -1 2
/Ox+1dx /037+2dx 3In(z +1) —In(z + 2)

Svaret blir 31n(2) — In(3) + In(2) = 4In(2) — In(3).

Ej kompletta losningar: Tva poéing om felaktiga A och B erhallits.
Ett podng om korrekt ansats, men felaktig eller ofullstandig 16sta A och
B.




