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5B 1207, Diff- och int II, Flervariabel, for F1.
Lappskrivning 5, tisdag 2/3-04. Gron.

1. Beriikna dubbelintegralen [[, xy®dxdy Gver triangeln D med hérn i
punkterna (0,0), (0,1) och (1,1).

Losning: Omradet begrinsas av linjerna x = 0, y = 0 och y = z. Da
(RITA!) gar y fran 0 till x och z fran 0 till 1. Detta ger den upprepade
integralen fo f o TPy dy) d:c—fo (3220 de—fo st dx = 1/5.

2. Kasta om integrationsordningen i den upprepade integralen fow/ 2 ( | ™/2 siny dy) dzx.

Eg Yy
Integralen behover inte beraknas!
Losning: 1 detta fall gar y fran x till § medan x gar fran 0 till

5. Det betyder (RITA!) att med omvand integrationsordning gar

forst o fran 0 till y varefter y gar fran 0 till 5. Integralen blir alltsa
7T/2 xT SlIl
WP () o

3. Volymen av kroppen mellan ytorna z = 22 + y? och 3z = 4 — 22 — 42
kan skrivas som en integral i poldra koordinater. Gor det! (Integralen
behover inte berdknas. )

Losning: Pa skdarningen mellan ytorna galler 4 — 2% — y? = 3(z% + y?),
dvs 22 + y? = 1. Vi skall déarfor integrera skillnaden mellan de tva
funktionerna 6ver omradet D : 22 +y? < 1. Ytan 3z = 4 — 2% — 32
ligger ovanfér z= x2 + y2 pa omradet (kolla t ex i origo). Volymen blir
darfor [[(3(4 —2? —y®) — (2® +y )) dxdy som efter forenkling och

overgang till polara koordinater blir 1—7?) -rdrdf.
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