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e tid:8:15-9:15

e Inga bocker/anteckningar/réknare far anvéndas.

e Allt ska motiveras. Ett svar utan forklaring &r vart 0 poéang!
e Minst 3 poang kréavs for godkant.

y—2
(a) Bestdm och rita storsta definitionsméangd till f.
Funktionen &r véldefinierad nér y # 2 och z—:‘; > 0. Defi-

nitions mangden ar
D(f) = {(z,y) € R* déir (v > 3 och y > 2) eller (z < 3 och y < 2)}

(b) Avgor om méingden &r 6ppen, sluten, begransad, kompakt.
Granpunkterna till D(f) ligger pa linjerna x = 3 och y = 2,
som inte ingar i D(f).

OD(f) = (x=3)U(y=3)

Det foljer att D(f) &r Oppen, ej sluten, ej begrinsad, ej
kompakt.

(1) (3 p.) Betrakta funktionen f(x,y) = In(2=2).
)

(2) Bp.
(a)

)
Bestdm tangentplanet till ytan z = ln(ifg) i punkten (2, 1,0).

or, o1 .
ax ($,y):(2,1) _ T — 3 (3;7:’/):(271) _
of 1

= - | z,9)=(2,1) = 1
ay(x’y):@l) y— (zy)=(2,1)

Tangentplanet ar:
z2=0—(x—2)+@y—1) z+42x—y—1=0.

(b) Avgor en normalvektor till ytans tangentplanet. Gradien-
ten till F(z,y, z) = z — In(Z=2) #r normal till ytan i punkt

y—2
(2,1,0) :
Vr(2,1,0) = (1,—-1,1).



(3) (3 p.) Avgor om foljande funktioner kan utvidgas sa att de blir
kontinuerliga i hela R2

(a)

X

S 21 (z,y) # (0,0).

f(x,y)
Lat ly :x =y ochly:x=0.

.Z'2

= — :0
flu 5y’ fi

Det foljer att:
1
lim == lim =0,
crton T 27 g

som betyder att lim, ) —.(0,0) f (2, y) inte existerar och darfor
att f(z,y) inte kan utvidgas sa att den blir kontinuerlig.

(b)

LY

T,y = —— (x, 0,0).
f(z,y) \/m( y) # (0,0)

Med hjalp av koordinatbyte x = r cos(a),y = rsin(«), ser

man att, eftersom —é < M < é;
r2

Det foljer att funktion:

zy om (z,y) # (0,0)
f(z,y) { 0 om (z,y)=(0,0)

ar kontinuerlig.



