KTH Matematik

5B1116, Matematik 2
Kontrollskrivning 5
Onsdagen December 6, 2006

Skrivtid:10:15-11:30.

Inga boker/anteckningar /raknare far anvindas.

Allt ska motiveras! Ett svar utan forklaring ar vart 0 poang!
Minsr 3 kravs for godsant.

(1) (2 p.) Sag vilket pastaende som géller genom att kryssa K(Korrekt)

eller F(Falsk).
Lat f : D — R, dar D C R™ ar en 6ppen méangd, vara en funktion
av klass C1.

(1) Alla extrempunkter till f &r stationédra punkter till f. K

(2) Alla stationdra punkter till f dr extrempunkter till f.

(3) f ar inverterbar om och endast om det(f’(a)) # 0 for nagon a € D.

(4) Lat g:R — R™ vara en funktion av klass C*
Det giller att (g0 f)(a) = ¢'(f(a)) - f'(a). K

(2) (3 p.)Hitta alla extrempunkter till

r 8
f(x,y):——{—f_y.
Yy X

Funktionen har bar en stationdr punkt: P = (—4,2).
Man ser att i en omgivning av P ar

F(=4+h, 24k)—f(—4,2) = Q(h, k) = —(ih2+%hk+k2) = —((%h+%k)2+%k2)

Eftersom @ &r negativt definit &r (—4, 2) ett lokalt maximum.

(3) (4 p.) Bestdm de storsta och minsta vérdena till

f(z,y) = sin(x)sin(y)
i omradet K = {(z,y),z >0,y >0,z +y < 7}.
(a) Det finns ingen stationir punkt i K = K — 0K.
Alla stationdra punkter: (0,7), (5, %), (7,0) ligger pa randen.
(b) Vi tittar pa 0K :
(i) Paz=0,0<y <7mochy=0,0<z <7 ar funktionen
kostant och lika med 0.
(ii) P4y = 7 — z blir functionen f(z) = sin(x)? (sin(r —z) =
sin(x).) Man far (0,7), (3, §), (7,0) som extrem punkter.
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Det foljer att f(5,5) = 1 &r det storsta virdet och f(0,y) = f(z,0) =
0 ar det minsta.

Lycka till!



