5B1127 Matematik H1, VT 2004
Lappskrivning 1, version A

Inga hjalpmedel &r tillatna. Skriv 10sningarna pa detta blad (anvdnd baksidan om det
behovs). Uppgifterna kan ge maximalt en bonuspoédng vardera till tentamen. Olasliga
l6sningar eller svar utan motivering ger noll poang. Lycka till!

Namn: Personnummer:

1. Skriv storsta gemensamma delaren till talen 735 och 539 som en linjarkombination av
735 och 539.

2. Visa att for allan € {3,4,5,...} géller

n—1
2. (Z?)) =3"_0.
=2



5B1127 Matematik H1, VT 2004
Lappskrivning 1, version B

Inga hjalpmedel &r tillatna. Skriv 10sningarna pa detta blad (anvdnd baksidan om det
behovs). Uppgifterna kan ge maximalt en bonuspoéng vardera till tentamen. Olasliga
l6sningar eller svar utan motivering ger noll poang. Lycka till!

Namn: Personnummer:

1. Skriv storsta gemensamma delaren till talen 1225 och 441 som en linjarkombination
av 1225 och 441.

2. Visa att for allan € {3,4,5,...} géller

n—1
3. <Z4") = 4" — 16.
=2



5B1127 Matematik H1, VT 2004
Lappskrivning 1, losningsforslag

1. version A. Vi anvander Euklides algoritm:
735 = 539-1 + 196,
539 = 196-2 + 147,
196 = 147-1 4+ 49,
147 = 49-3  +0.

Sista icke-forsvinnande resten ar 49, sa ged(735,539) = 49. Bakatsubstituera nu i
ovanstaende utrdkning: 49 = 196 — 147 = 196 — (539 — 196 - 2) = 3 - 196 — 539 =
3+ (735 —539) — 539 = 3-735 —4-530.

Svar: ged(735,539) = 3 - 735 — 4 - 539. (Andra svar ar forstas tdnkbara.)

1. version B. Vi anvander Euklides algoritm:
1225 = 441-2 4 343,
441 = 343-1 + 98,
343 = 98-3 4+ 49,
98 = 49-2  +0.

Sista icke-forsvinnande resten ar 49, sa ged(1225,441) = 49. Bakatsubstituera nu i
ovanstaende utrédkning: 49 = 343 — 98 -3 = 343 — (441 — 343) -3 =4-343 — 3 - 441 =
4-(1225 —2-441) —3-441 = 41225 — 11 - 441.

Svar: ged(1225,441) =4 - 1225 — 11 - 441. (Andra svar ar forstas tdnkbara.)

2. version A. Vi anvander induktionsprincipen. Pastaendet ar sant for basfallet n = 3,
tydahar vi VL =2-32 =18 0och HL=3>-9=18=VL.

Fixera nu n € {3,4,...}, och antag att pastaendet ar sant for detta n, d v s att
23713 = 3" — 9. Vi maste nu visa att i sa fall giller 2- 3", 37 = 371 — 9. Vi far:

som onskat.

2. version B. Vi anvinder induktionsprincipen. Pastaendet ar sant for basfallet n = 3,
ty da har vi VL =3-42 =48 och HL =43 — 16 =48 = VL.

Fixera nu n E {3,4,...}, och antag att pastaendet &r sant for detta n, d v s att
3.3 47 = 4" — 16. Vi maste nu visa att i sa fall géller 3- 37 47 = 4"+ — 16. Vi far:

n—1
3-Z4i:3-Z4i+3-4":4”—16+3.4”:4-4"—16:4”“—16,

som onskat.



