5B1127 Matematik H1, vt 2006
Losningsforslag till lappskrivning 2

1 version A.
On=1 a=3-1-(2a+0)=a: sant
@) Antag att P, ar sant, och visa att i sa fall géller ocksa P, :

véansterledet i P11 &r=a+ (a+b)+...(a+ (n— 1)b) + (a + nb)
1
= { enligt P,} = §n(2a +(n—1)b)+a+nb
1 1
:na—|—§(n—1)nb+a+nb: (n+1)a+§nb(n— 1+2)

= (04 Dat {0+ 1nb = 2 (n+1)(2a +nb)

= hogerledet i P, 4.
@ P, sant enligt @) = P, sant enligt 2) = P; sant enligt @ —> ...

1 version B.
DOn=1 a=a-%=

r—

@) Antag att P, ar sa

—

= q: sant!
t, och visa att i sa fall galler ocksa P, :

=g

vansterledet i P,q dr = a 4 ax + ...az" "' 4 ax”

1 1 o —1
= { enligt Pn}:ax taz" =aZ +atw 1)
T — r—1
xn_l_i_l.n—l—l_xn $n+1—1
:a =
z—1 r—1

= hogerledet i P, 4.
@ P, sant enligt @) = P, sant enligt 2) = P; sant enligt @ —> ...
2 version A.
[13][z] = [1] 1 Z4yy <= finns heltal y sa att 132 =14y - 41
— 13z — 41y =1,

vilket ar en Diofantisk ekvation. Euklides algoritm ger att

41=3-13+2
13=6-2+1
2=2-1+0,



varur man utlaser att
1=183-6-2=13—-6-(41—-3-13) =13-19—41-6.
Sa (xp,y,) = (19,6) ar en partikulérlosning. Homogena 16sningen fas ur
13z, — 41y, =0 <= 13z, = 41y, <= x5, = 41k och y, = 19k

for nagot heltal k. Dérmed ar x = 19 + 41k, och [z] = 19.
Koll: 13-19=247=1+6-41=1 (mod 41).

2 version B.

19][x] =[1] 1 Zy <= 19 -2 =14y 41 for nagot heltal y
— 19z — 41y =1,

vilket ar en Diofantisk ekvation. Euklides algoritm ger har

41=2-19+3
19=6-3+1
3=3-1+0,

sa att
1=19-6-3=19—6-(41—2-19) =19-13 — 41 - 6.

Dérmed fas partikulérlosningen (z,,y,) = (13,6). Homogena lésningen fas
ur 192 —4ly = 0 <= 19z = 4ly <= x = 41k och y; = 19k for nagot
heltal k. Sa x = 13 4+ 41k och [z] = 13.

Koll: 19-13=247=1+6-41.



