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Borja med att fundera ut vad definitionsméngden &r till respektive funk-
tion: vilka x far man stoppa in? Sedan &r det dags att derivera och hitta
derivatans nollstédllen. Till sist far man studera derivatans tecken for att
avgora om man har att gora med ett min eller ett max eller ingetdera.
Obs att punkter dér derivata saknas och punkter som &r dndpunkter till
definitionsméangden ocksa kan vara lokala min/max.

Exempel b. f(x) = /x — 1++/3 — x har som definitionsméngd alla = sadana
att 1 <z < 3 och inga andra (det far inte vara negativt under rottecknen)
och funktionen ar kontinuerlig. Derivering ger

, V3—x—+r—1
fllx)=1/2vx—1—-1/2v/3 -z SN BN
Vi ser att f/(z) > 0om 1 < 2 < 2och f(x) < 0om 2 < z < 3 och
f(2) = 0. Dérav foljer att funktionen har ett lokalt max i x = 2 samt lokala
min iz =1 och z = 3.

Se boken (eller tank sjalv)!



Om en funktion &r kontinuerlig pa ett slutet och begrinsat intervall (ett
intervall som innehaller sina dndpunkter) sa vet man redan fran borjan
att funktionen har ett storsta och ett minsta viarde. Annars far man klura
ut pa nat annat sétt om max/min finns eller inte. I denna uppgift &r alla
funktioner kontinuerliga pa sina respektive intervall och intervallen &r slutna
och begriansade sa existensen av max och min ar inget problem, de finns.
Da kan max och min antas i punkter dar derivatan ar noll, i punkter dér
derivata saknas, i punkter som &ar andpunkter pa intervallet dar funktionen
ar definierad. Sa hitta alla sadana punkter och rikna ut funktionsvérdena i
dem. Det storsta funktionsvérdet &r max och det minsta &r min.

Exempel b. Om f(z) = = + 2In(—4+ 6z — 2?) sa dr f kontinuerlig pa
intervallet [1, 5] eftersom det ges av ett elementért uttryck som ar definierat
i hela intervallet (ty —4 + 6z — 2? > 0 déir). Nu deriverar vi och far

, 6 — 2z —2? + 22+ 8

) = 1+2—4+6x—x2 4+ 6r — 22
som existerar i hela det aktuella intervallet och blir noll néar téljaren blir
noll, dvs nér x = 4. Dags att dra slutsatser. Vi vet nu att max och min
finns och att de antas antingen i x = 1 eller x = 4 eller x = 5. Eftersom
f(1)=1och f(4) =4+2In4 och f(5) = 5 sa ser vi att funktionens minsta

varde ar 1 och funktionens storsta varde ar 4 + 21In 4.

Skriv om olikheterna pa formen f(x) > 0 och sk f:s minsta véarde.
Exempel a. Olikheten &dr ekvivalent med e ™ + x — 1 > 0 sa héar ar det
lampligt att studera funktionen f(z) = e~ +ax — 1. Nér ni har visat att den
funktionen har ett minsta viarde som &r 0 sa har ni ocksa bevisat olikheten
i uppgiften.

Bevisa, lampligen genom att anvidnda derivatan, att funktionen ar stréangt
vixande. Déarmed &r den inverterbar (dvs har invers). Obs: pa grund av
beloppstecknet maste man dela upp i olika fall och behandla x < 0, z > 0
och z = 0 separat.

Se det jag skrev om uppgift 3 ovan.

Se det jag skrev om uppgift 4 ovan.

Alla relevanta utrdkningar ar redan gjorda i uppgift 1b.



