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1.  Om det komplexa talet z far du veta att 2z =1 och 24z = —1.
Kan du bestimma 27

Losning: Om z = a + bi dér a och b &r reella tal sa dr z = a — bi. Villkoret zz = 1
betyder att a®> + 0> = 1 och z + 2z = —1 betyder att 2a = —1. Ur det senare
sambandet far vi att a = —1/2 vilket insatt i det forra ger oss att b = ++/3/2.
Sammanfattningsvis far vi alltsa att z = —1/2 +iv/3/2 eller z = —1/2 —iy/3/2 .

Svar: z kan vara vilket som helst av talen —1/2 4 41/3/2 och —1/2 — i\/3/2.

2. Vilken punkt pa planet = 4 3y — z = 6 ligger nirmast origo?
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Losning: En normalvektor till planet & [ 3 |. Vidare &r (6,0,0) en punkt pa
—1
planet. Ortsvektorn w till den punkt pa planet som ligger ndrmast origo &ar da pro-
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jektionen av vektorn | 0 | pa normalvektorn [ 3 (har bor en figur ritas!) dvs,
0 -1
med projektionsformeln:
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Det betyder att den sokta punktens koordinater ar (6/11,18/11, —6/11).

Svar: (6/11,18/11,—6/11)



3. Los ekvationen 23 — 5224+ 92 — 5 = 0.

Losning: Vi ser direkt (eller genom att systematiskt prova talen +1, £5) att z = 1
ar en losning. Enligt faktorsatsen betyder det att polynomet &r delbart med z — 1.
Vi utfor divisionen och far z* — 522 + 92z — 5 = (2 — 1)(2* — 4z + 5). Med hjilp
av 16sningsformeln for andragradsekvationer fas nollstéllena till den andra faktorn
som z = 2 &+ . Sammanfattningsvis har alltsa den givna ekvationen losningarna
1,244, 2—1.

Svar: 1,241, 2 —1



