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1. Planetz = 3delar klotetx® + y* + z* < 36i tva delar. Berdkna volymen av den minsta avrdela
2. Berakna volymen av den oandliga kroppen som gesikiveternaxy| <1, ¥z <2 x=3

3. Berakna tyngdpunkten av kroppen som begransks@dinatplanen samt plangs 4, y+z=3
4. Berakna den totala arean av sidoytorna pa tedraesbm begransas av koordinatplanen och
planet3x—-2y+4z=12.

5. Berdkna arean av ytstycket 3x* +3y*dar z<12,x=0,y=0
6. Berakna arean av den delen av cylinded y* =16som ligger innanfor cylindernx® + z* =16



Facit

1. 451 2. :—83 3.(2,1,1) 4 27+3J29 5. ﬂ% 6.128



Ledtradar

1. Snittet p& nivéz &r cirkeln med radier/36—z° och har séledes areau(36— zz). Da

V= Jjﬂ(36— 2 )az.

2. Skar kroppen i skikt parallella mgd-planet. Snittet pa niva ar rektangeln
1 <y< 1 2 < zsg och har saledes area%l%L .Sa av :I%dx.
X X X X X 5 X
3. Kroppen kan ges av olikheterfa x< 4,0< y<  (iitegrationsomradet!) och< z<3-y. Sa
4 3 3-y 1 4 3 3-y 1 4 3 3-y 1 4 3 3-y
arV =|dx|dy |dz, x. == |dx|dy | xdz, y. == | dx|d dz, z. =— | dx|dy | zdz
[ oo xe =g [ e ve =g [ [y w2 o]

4. Planet3x—2y+4z = 12kar axlarn&,y,z i punkternaA( 4,0,0), B(O,—6,0) resp.C(0,0,B). Tre av
sidoytorna ar ratvinkliga trianglar med katetermdzagder 4, 6 och 3. Sa ar areorna av trianglarna
AOB, AOC, BOC lika med 12, 6 resp. 9. Normalen (3,—2,4) tilssitanABC bildar vinkeln ¢ med

z-axel darcosp = 4 . D& harABC arean|AOBI =3v29
V2 + (o cosf

5. Projektionen av skarningslinjen mellan ytar 3x* + 3y och planetz =124r kurvan
12=3x*+3y?, dvs ar cirkelnx® + y* = 4vilket ger integrationsomradet. Integranden

\/1+(z’x)2 +(z’y)2 = J1+36x2 + y?). Arean= J.J.\/1+ 36x2 + y? Jdxdyvilken kan l4tt beraknas

x2+y?<4

genom poléar substitution.
6. z=+16- x* och bade 6vre och undre delarna ger lika stordsesantegranden

2
e :\/1+[\/16X—x2] "o 164—x2 '

4 4 ¢ 4
Arean=2 ————dxdy=8 ————dxdy =8| dx ——dy
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