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Losningsforslag till lappskrivning 3

1. (a) Visa att
e">14+z da >0

utan att anvanda MacLaurinutvecklingen av e*.

Losning: f(z) =e¢*—1—2 = f(0) =0 och f'(z) = " —1, som
ar > 0da x > 0= f(x) ar vdzande da = > 0. Eftersom f(x)
véxer fran f(0) = 0, sa maste f(z) vara > 0 da z > 0.

(b) Lat a > 1. Visa att det finns ett positivt tal 6 (som beror pa a) sa

att
e <l+ar da 0<z <.

Losning: f(z) =e¢*—1—ax = f(0) =0 och f'(z) = e* —a, sa
att
f(z) <0 <= €' <a < = <lna.

Eftersom f'(z) < 0da z < lIna, sa avtar f(z) fran f(0) = 0 fram
till 6 < In a, och ar alltsa < 0 atminstone da 0 < z < 6 = Ina.

2. Lat a > 0. Berdkna
R
lim
r—o0 @

Losning: 'Hospitals regel visar att

lnz "o0” x ! 1 1

lim = = lim = — lim — =0.
z—oo I o0 z—o0 @ - T a x—oo ¢

3. Anvdnd MacLaurinutvecklingen av ordning 3 for att berakna ett ndrme-
védrde till cos(0,1), samt ange hur stor feltermen blir.

Losning: MacLaurinutvecklingen av ordning 3 sager att

vt f”(o)xz i f’”(o)xs i f(4)(c) e

f@) = F0) + fO)e + 1] o i




for nagot ¢ mellan 0 och z. Da f(x) = cosz fas

B 1 5, cos(c) 4
cosx—1—§:c—i— 1 z,

dér | cos(c)| < 1 for alla c. Sa

4

med ett fel som ar hogst =+ %

1
cosr~1— a2
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For x = 0,1 fas alltsa

—4 1074

=0,995 = .
’ 24

10
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