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o Forenkla arctan2+arctan3
Det ér svért att ta en vinkel for ndgot av virderna. Tag istdllet fangens av hela uttrycket.

tan (arctan 2)+ tan (arctan 3) 2+3
=> tan(arctan2 +arctan3)= = =—1
1 —tan (arctan 2 )*tan (arctan3) 1—2%3

=> (tan x=—1=>x= _4—7T +mn| Tangens ér pi-periodiskt...
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=> arctan x E(

n=0 4—6(—7T,7T)
= n=1 3;1—7-(6(—1'(,1'()

n#0,1 ej okej!
o arctan for nagot positivt virde ger ett positivt virde tillbaks!

3
—> arctan2 +arctan3 €(0, 7r)=>arctan2 +arctan3 = e

o Los ekvationen arcsin x=2 arccos x

x=sin (arcsin x)=sin (2 arccos x)=2 sin (arccos x)cos(arccos x)=2 sin(arccosx)x=2 xV1—x’
=3

2

x=2x 1—x2=<1—= l—x2:1—=1—x2:>x2=3_:x=
x;’:O 4 4
Observera den tappade losningen x=0
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Hyperboliska funktioner:

coshx—ex+e_x coscp—M
2 2

sinh x= eze’ sincp—M
2 2

Ovning: Verifiera att cosh” 7—sinh’ r=1
2t -2t 2t -2t
. +e 42 eMye -2 4
cosh® £ —sinh? 1= e4 - Z =4—=1 v.s.b




Ovning: Skriv sinh# och cosh? som sammansatta funktioner dir den ena funktionen &r

f(x)=e
coshx=f-f,(x) sinhx=f;-f, (x)
fo(x)=e" f,(x)=¢"
1 1
X+— X——
filx)=—5> fyx)=—5

arctan 2 6(0 s 22) arctan 3 E(O, 21)

Griansvarden:
ot DEf: 111’1’1 f(x):A

x=a

Givet £>0 skadetfinnas 6>0 siattom O<|x—a|<d siblir |f(x)—A|<e

o Tex for f(x)=— existerar inte grinsvirdet li:rg f(x)
x+1 x<1
j@} = =
y=r(x) X x>1}
_~ lim f(x)=1
x=>1"
— lim f(x)=2

o Def: En funktion f kallas kontinuerlig i punkten a om }gr: f(x)=fa)

Om [ dr en kontinuerlig i varje punkt i sin defintionsméngd kallas funktionen
kontinuerlig.
Ex: Alla elementéra uttryck ar kontinuerliga.
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_~ lim cosx=cos—=0
- 2

s
x=—
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o SATS: (Om mellanliggande vérde)
2 Om a och b &rpunkteriettintervall dir f ar definierad och f é&r kontinuerlig 1
intervallet, sa giller det att  f antar alla virden mellan  f (@) och f(b) i intervallet.

sd den

Ex: sin % =1 och sin % =—1 och sinus ir definierad i intervallet % , 21

antar alla virden mellan -1 och 1 i det intervallet.

Ex: For f(x)=% harvi f(1)=1 och f(—1)=—1 men f blir aldrig noll.

o SATS:
o Pé ett slutet begréinsat intervall sd antar en kontinuerlig funktion storsta och minsta



Ex:

vérdena.

f(x)
f(x)
f(x)

= antar inte nagot storsta varde p& (0,1] .( gar mot

=— antar ett storsta och minsta virde i intervallet [1,2]

= antar inte ndgot minsta vardei [1,)

)



