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Sats:
Om | inte dr storre dn eller lika med 0 och ﬂ f(x,y)dxdy divergerar,
Q

sd kan det héinda att enkelintegralerna existerar.

Exempel (9.15):
ﬂ xe “dxdy dir Q={y;y=0}:
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Exempel/6vning:

Berdkna f e dx.

Losning:
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Trippelintegraler: Att integrera en funktion som &r definierad i tre variabler (gar inte att rita).
Definieras som tidigare med Riemansummor.

Si= z f(gh, N> §,)AthykAz,

h,k,1

fﬂ f(x,y,z)dxdydz=lim S,

Dir grénsvérdet tas i allt finare indelningar. Vi kan f& volymen av en kropp K genom att
trippelintegrera en etta, precis som vi kan fé arean av ett omrdde genom att dubbelintegrera.

v={[[ dxdyd:.

Sats:

b(x,y)
f_”f(x,y,z)dxdydz:ff( f f(X,y,Z)dz)dxdy.

a(x,y)

Man kan ocksé ta z-integralen ytterst:
b

,fﬂf(xryyz)dxdydzzf(ﬂf(x,y,z)dxdy)dz.

Q.

Exempel/6vning:
Berdkna volymen hos enhetsklotet x"+y’+z°<1.

Losning:
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Sfariska resp. poldra koordinater:
Sfiriska koordinater :  Polira koordinater :

x=rcos@sin @ X=rcosg
y=rsin@sin @ y=rsin@
z=rcos®

Som vi vet sd fér vi ett enkelt virde pa ‘det J T| nér vi substituerar med poléra koordinater.

‘de‘[JT(r,(p,@)|:r2 sin @

Sats:
ﬂf f(x,y,z)dxdydz=
K
ffff(x(u,v,w),y(u,v,w),z(u,v,w))‘detJT(u,v,w)|dudvdw
P
dar T tar K' till K.
Exempel/6vning:
Berdknavolymen hos enhetsklotet mha sfiriska koordinater.
Losning:
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