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Exempel/Gvning:
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Areor for parameterytor, tex 7 (u,Vv)
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Speciellt om ytan ar en graf z= f (x s y) : Grafen kan ses som en parameteryta genom att man

skriver:
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Exempel/6vning:
Berdkna arean hos cylindern 7(u,v)=(cosu,sinu,v)
da —1=<v<l, 0<u=<2m.

Losning:

ﬂ=(—sinu,cosu, 0), ﬂ=(0, 0,1)
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Exempel/6vning:
Berdkna arean hos den del av grafen z= x’+y° somuppfyller z<1.

Losning:
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Linjeintegraler beriknas mha ekvationen

[ E(7)a7

Tillampningarna éterfinns huvudsakligen inom fysiken, t ex for att berékna arbete.
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Om vi vi varje punkt har en vektor F:(P(x,y),Q(x,y)) blir d7=(dx,dy) och

_[F )d 7= foyderQ(x y)dy.

Om r(2) &r en paramatrisering avl och g<¢<p sé farvi
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Exempel/6vning:

Berdkna fﬁ(?)-d? di F(x,y)=(x,y) och T=(t,1), 0<t<2.
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Exempel/Gvning:
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Berdkna fﬁ(?)d? di F=(x",xy) och T dr parabeln y=x", 0<x<l.
I

Losning:
I' parametriserasav (t,t7), 0<t<1 = F=(¢*,¢)
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Om kurvans dndar gar ihop skriver man
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Riktningen kan markeras med pil i integraltecknets cirkel. “Positiv led” &syftar moturs riktning, dvs i
positiv vinkel.

Sats (Greens formel):
Ldt I vara enenkel , sluten kurva (sammanhdngande , skdr inte sig sjdilv)

av dndlig ldngd som genomldps i positiv led och som dir randen till ett omrdde (2 .

Antag att P,Q,— or 99 dr kontinuerliga i Q2. Da gdller att
0y 0x
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Exempel/6vning:
Berdkna gS—ydx-l-xdy di T drenhetscirkeln, x*+y’=1.
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Losning:
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(Vivet juredan att enh.cirkeln har arean Tt .)
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