Lésningar till 6vningsprov 2
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Definitionen av tangenten till funktionskurvan, f(z), i punkten (xo, f(xo))
ges av linjen vars ekvation &r:

y — f(zo) = f'(w0)(z — o)

Vi har

—tan2r = y = ————
vt Y cos?(2x)

och far for zo = §,

y(5) = tan s = V3,
TN 2 _
y(6) ~ cos?(%) =8

Tangentens ekvation blir saledes

y:8(w—%)+\/§
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Vi later stegtoppens hojd 6ver golvet beskrivas av h(t) dér ¢ ar tiden. Vidare
later vi vinkeln mellan stegen och golvet beskrivas av funktionen 0(t). Vi
skriver upp uttrycket for sinus i den triangel som stegen, viggen och golvet
spanner upp

sinf(t) = h(;) = 0(t) = arcsin h(;)
Derivering m a p t ger
!/
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Vi stoppar in virden for h(t) och h'(t)(detta &r ju bara nedglidningshastigheten
for stegen) vi den sokta tidpunkten d v s
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Lokala extrempunkter finns antingen i kritiska eller singuléra punkter eller i
eventuella &ndpunkter. Av funktionens utseende kan vi direkt sluta oss till
att inga singuldra punkter existerar. Vidare &r intervallet R saledes kan vi
dven utesluta dndpunkterna. Kvar &r de kritiska punkterna d v s punkter
dér f'(xz) = 0. Vi deriverar och far

y = 2%e* = y = 22e** + 22%e* = (22 + 22%)e*”

Villkoret 3’ = 0 ger
/ 2\ 2z 2
Yy =Q2r+22%)e" =0 = 2r+22°=0

Vi far punkterna x7; = 0 och 29 = —1. For att kunna avgéra huruvida
punkterna #r minimi- eller maximipunkter(sats 2 s.221) behover vi berikna
andraderivatan

Y = (20 +22%)e* = ¢ = (2+4x)e* + (4o + 422)e* = (42® + 8z + 2)e*”
Vi sdtter in punkterna och far

y"(0) =2 = y har ett string lokalt min iz =0

y"(—1) = —2¢72 = y har ett string lokalt max i z = —1



