Version A
Lappskrivning 6 i kurs 5B1143 Matematik 1 for CL1
onsdagen den 20 december 2006 kl 13.15-14.15
Forkortningar: DE = differentialekvation, BV = begynnelsevillkor.

1. Bestdm den allménna losningen y(z) till DE 2y  + 3y = 15.

( * Finns griansvirdet av y(z) da x gar mot odndligheten — och stdmmer
det med DE? *)

Svar: y = 5 + C/2® , dér C #r en godtycklig konstant. limy = 5 da z — oo.
2. LosDE y" +4y + 5y =5 med BV y(0) = 10, y'(0) = 0.

Svar: Antag y = y(z). Allmén 16sning bliry = 1 + e **(Acosz + Bsinz).
Hér fas sedan A = 9, B = 18.

3.  Maclaurinserien for arctan x ger som biprodukt den alternerande serien

1 1
1 - 3 + A for talet 7/4 . Hirled Maclaurinserien for In (1 + x) med

hjélp av den geometriska serien och anvind den pa liknande sétt for att
framstélla talet In 2 som en alternerande serie.
( * Kan Du forklara varfor denna serie konvergerar? * )

Svar: =1l-z+2° -2+, dd |2z| <1,
1+
enligt den geometriska serien. Termvis integration ger
R R
In (1 =r— —+ — — —+4+ -+, da —-1l<zx<l1.
n(l+ax) =uw 5t 3 ; too, dd T <

Om vi har sdatter x = 1 far vi en alternerande serie for In 2.
Version B

4.  Bestdam den allménna losningen y(z) till DE zy  + 4y = 16.

( * Finns gransvirdet av y(z) da x gar mot odndligheten — och stdmmer
det med DE? *)

5. LosDE y" 4+ y = 322 + 6 med BV y(0) = 0, y'(0) = 0.

6. Maclaurinserien for In (1 4+ z) ger som biprodukt den alternerande serien

1
1—- 2 + - — - for talet In 2. Héarled Maclaurinserien {6r arctan = med hjélp

av dess derivata och den geometriska serien, och anvénd den pa liknande
sitt for att framstélla talet 7/4 som en alternerande serie.
( * Kan Du forklara varfor denna serie konvergerar? * )



