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1. Bestam den allmdnna losningen till differentialekvationen
y' +4y +5y=0

pa reell form.

Losning: Fran den karakteristiska ekvationen
P 4+dr4+5=0 <= r=-2+V4-5=-2+41

ser man att
y(x) = e **(Acosx + Bsinz).

2. Berdkna den allmdnna losningen till differentialekvationen

y" + 4y + 5y = 5r +9 — 8sinx.

Lo6sning: Partikularlosning till v + 4y’ 4+ 5y = 5z + 9:

ph=ar+b=1y=a=y{ =0
— 4da+bax +5b=5x+9 <= br(a—1)+5b+4a—9=0

1
= azlochb:5(9—4):1:>y1:x+1.

Partikulédrlosning till y” + 4y’ + 5y = —8sinx:

Yo = acosx + bsinx = y, = —asinx + bcosx => y, = —acosx — bsinx
= cosz - (—a+4b+ 5a) +sinx - (—b — 4a + 5b) = —8sinx

<= cosz- (4a+4b) +sinz- (4b—4a+8) =0

<= b=—-aoch —8+8=0 <<= a=1ochb=-1

= Yy = COST — SIn .

SVAR: y(z) = e **(Acosz + Bsinz) +x + 1+ cosx — sinz.
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3. Bestam det storsta och det minsta vardet for funktionen
f(z) =62 — 2*

da —1 <z <3.

Losning: Eftersom

0,

f'(zr) =122 — 32° = —3z(x —4) och f/(z) =0 <= x = {4 :

far vi foljande kandidater till storsta och minsta varde:
f(=1)=7, f(0)=0 och f(3)=54—27=2T.

Sa storsta vardet ar = 27 1 x = 3, och det minsta d&r = 0 da x = 0.



