(F7, mé 6 feb 2006)

Om X = {S;|i € I} &r en familj méngder, &r en mingd {s;|i € I} med
s; € S; och s; # s; om ¢ # j (dvs varje méngd i & har en egen representant)
en transversal for X

Halls sats: En dndlig familj av dndliga méngder X = {S;|i € I} har en
transversal omm
| U Si| > |T|, allaT CI

€T

Axiom for N, de naturliga talen (fran Biggs):
Foljande giller for alla a,b,c € N:
Aritmetik: (regler for + och x)
a+beN
axbeN
a+b=>b+a.
(a+b+c=a+ (b+c).
axb=>bxa.
(axb)xc=ax(bxec).
Det finns 1 € Nsa att n x 1 =n for allan € N.
Omaxc=bxcéra=h.
9. ax(b+c¢)=(axb)+(axc).
Ordning: (a < b betyder att a + x = b for nagot =z € N)
10. Precis en av a < b, a = b och b < a giller.
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Induktion:
11. Om SCNochi)1eS, n)keS=k+1€S,alakeN,
sa S =N

Variant av 11 (”stark induktion”):
1" Om SCN, 1€ Soch {neN|n<k}CS=keSforallakeN,
sadrS=N
En till variant av 11 (N dr vilordnad):

11”7 Om SCNoch S #0,safinns v € Ssaatt z <y forallay e S.
(Dvs varje icke-tom delméngd av N har ett minsta element.)

En ekvivalensrelation R pa en mingd X &r en relation R med

i) =Rz (reflexiv)
i) tRy = yRx (symmetrisk)
i17) xRy och yRz = =Rz (transitiv)

Ekvivalensklasser C, = [z] = {y € X | 2Ry}

En partitionav X : {X;|:€Z}, 0+#X;C X, med

1) UiEIXi = X

2) i#j = XinX; =0
Sats: Ekvivalensrelationer pa X motsvarar bijektivt partitioner av X:

Givet en ekvivalensrelation utgor ekvivalensklasserna en partition.
Givet en partition finns en ekvivalensrelation med X;:na som ekvivalensklasser.



